Megoldas. Az egyenlétlenség bal oldala és a jobb oldal nevezGje mindig pozitiv, ezért az egyenl6tlenség biztosan
teljesiil, ha p értéke negativ vagy nulla. A tovabbiakban p pozitiv értékeit vizsgaljuk.
Szorozzunk a pozitiv sin® z-szel, és hasznaljuk az

1 (I —sinz)(1+sinx)
tg? x sin? x

azonossagot:
(1+sinz)® > psinz(l — sinz)(1 + sin ),

illetve
(1+4sinz)® > psinz(l — sinz).

Rendezés utan a kovetkezs masodfoku egyenlStlenséget kapjuk sin z-re:
(1+p)sinz? + (2 —p)sine +1 > 0.

Itt p < 2 esetén a bal oldal minden tagja nemnegativ, ezért az egyenlGtlenség nyilvanvaloan teljestl.
Ha p > 2, akkor abban az esetben, amikor az (1 + p)y* + (2 — p)y + 1 = 0 egyenletnek valésak a gyokei, a gyokok

< 3 Ilyenkor tehat mindkét gyok pozitiv és legalabb

egyikiik kisebb 1-nél, ezért — alkalmas z-re — el6all sin x alakban. Ha a két valés gyok kiilonb6z6, akkor mindkettének
van olyan kdrnyezete, ahol a masodfoku kifejezés értéke negativ. Az egyenl6tlenség tehat a p > 2 esetben pontosan
akkor teljesiil, ha a diszkrimindns nem pozitiv:

Osszege p — 2 > 0, szorzatuk pedig az ugyancsak pozitiv T

0>(2-p)*—4(1+p) =p*—8p=p(p-8),

vagyis ha p < 8.
Tehat a feladat feltételének a p < 8 szamok tesznek eleget.



