Megoldas. Legyen a keresett Osszeg S, és jeloljik a tablazatba irt szdmokat az a, b, ¢, d, e, f, g, h, ¢ betiikkel
a kovetkezG dbra szerint:

a|bl|ec
d|lel| f
g|h|

Ha 6sszeadjuk a 2 x 2-es négyzeteken beliili 6sszegeket, akkor a sarokmezdkbe irt szdmokat egyszer szamoljuk, a kozépsé
mezdbbe irtat négyszer, a fennmaradoé négy mezébe irt szdmokat pedig kétszer. Mivel az Osszes szdm Osszege 1 + 2 +
..+ 9 =45 ezért 45 = 45+3e+ (b+d+ f+h). Mivel a b, d, e, f, h szamok az {1,2,...,9} halmaz kiilénb6z8 elemei,
ezért

3e+(b+d+f+h)=2e+(b+d+e+f+h)>2-1+(1+24+3+4+5)=17,

hiszen e > 1 és a (b+d+e+ f + h) Ssszeg legalabb akkora, mint az 6t legkisebb elem Osszege. Igy 45 > 45417 = 62,
és ezért S > 16, hiszen S egész.

Most tekintsiink egy olyan kitoltott tablazatot, amely teljesiti a feltételt, és mindegyik 2 x 2-es négyzetben a szamok
Osszege S. Cseréljiik le minden = elemét 10 — z-re, ekkor a tablazatba irt szdmok ugyancsak 10 — 9 = 1,10 — 8 =
2,...,10 = 1 = 9 lesznek. S6t, igy is fennéll, hogy barmely 2 X 2-es részben a szamok Osszege azonos: értéke 40 — 5,
hiszen ha az x, y, z, t szdmok voltak eredetileg valamely 2 x 2-es részben, ahol x +y+ z+t = S, akkor helyiikre 10 — z,
10—y, 10—z, 10 — ¢ keriil, ezek Osszege pedig 40 — (x+y+ 2z +t) = 40— S. Tudjuk, hogy barmely megfelels tablazatban
S > 16, igy mivel az el6bbi cserével is olyan tablazathoz jutunk, amelyben a 2 x 2-es részek Osszege ugyanannyi, ezért
40 — S > 16 is fennall. Tehat 16 < S < 24, vagyis S értéke csak a [16,24] intervallumba esG egész szam lehet. Ezek
az értékek valoban lehetségesek, amint azt a kovetkezs kitoltések mutatjak:

81419 8125 811|6 8116 7161
3112 619 7129 71319 3|4
5|76 7134 5143 41512 81512

Ez az 5 tablazat az S = 16,17,18,19, 20 értékekre mutat példat. A fent emlitett cserével ezekbdl az ezeket 40-re
kiegészitG értékekre, azaz S = 24,23, 22,21 esetén is megfelel§ tablazat kaphato. Tehat a 2 x 2-es résztablazatokban
a szamok Osszege 16,17, ...,24 lehet.



