Megoldas. Azt fogjuk igazolni, hogy a legkisebb ilyen szam ¢ =
1 2 n
n+1'n+1"""n+1’

. El6szor is, ha a1 = a9 = ... = a, =
n+1

akkor a lehetséges Osszegek

vagyis m 1—nél kisebb c-re nem teljesiil az allitds. Most
n

n+1’ )
megmutatjuk, hogy ¢ =
n—+

l—re mér teljestil. Legyenek tehat ai,aq,...,a, tetsz6leges valos szdmok. Tekintsiik

1
az s; = a1 +az + ...+ a; Osszegeket (1 < i < n). Ha ezek kozott van olyan, amelynek tortrésze legfeljebb e vagy
n

legalabb %, akkor készen is vagyunk, hiszen egy ilyen Osszegnek a legkozelebbi egésztél vett eltérése legfeljebb
n

p—l Ha pedig nincs koztiik ilyen, akkor a skatulya-elv miatt az
n

1 2 2 3 n—1 n
n+1'n+1]" |n+1'n+1]" "7 [n+1'n+1
intervallumok koziil legalabb az egyikbe két Gsszeg is esik, mondjuk s; és s; (ahol i < j). Ekkor viszont az s; — s; =

ait1 + ...+ a; Osszeg legkozelebbi egésztl vett tavolsaga legfeljebb p— Ezzel igazoltuk a feladat allitasat.
n



