Megoldas. Megmutatjuk, hogy biztosan létezik ilyen n. Han =1 és n = 2 koziil egyik sem megfelels, akkor o — /3

2 _ p2
és o — 3% egész szamok. Mivel o — 3 # 0, ezért o+ 3 = 3 raciondlis szam, és igy az
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szamok is racionalisak. Mivel « és (3 kiilonbsége egész, ezért egyszertsités utani alakjukban a nevezs ugyanaz: legyen

a b
a = — és = -, ahol q, b, ¢ olyan egész szamok, amelyekre (ab,c) = 1. Az o — " szam pontosan akkor egész, ha "
c c

osztja az
an _pn = (CL— b)(an—l +an—2b_|_ “__|_bn—1)

szamot. Az n = 1 esetbdl ¢ | a — b adddik, vagyis a és b azonos maradékot adnak c-vel osztva. Mivel a és f koziil
legalabb az egyik nem egész, ezért |c| # 1, vagyis a ¢ egész szamnak létezik p primosztdja. Mivel ¢ | a — b, ezért
a=b(p), ésigy

a" a4+ = e (p).

Mivel (ab,c) = 1, ezért p { a. Igy, ha az n szam nem oszthat6 p-vel, akkor abbol, hogy ¢ | a™ — b" az is kovetkezik,
hogy p" | a — b-nek is teljesiilnie kell, hiszen az a"~* 4+ a" " 2b+--- +b" ! Gsszegnek nem osztéja p. Elég tehat mutatni
egy olyan n pozitiv egész szamot, amelyre ptn és p" { a — b. Mivel a — b egy 0-t6l kiilonb6z6 egész szam, ezért ilyen n
nyilvanvaléan létezik: példaul n = pla — b| + 1 megfelels. (Ugyanis ezzel a vélasztassal |a — b| < n < p", igy mindkét
feltetel teljesiilése konnyen ellendrizhets.) Vagyis biztosan létezik olyan n, amelyre o — 8" nem egész.



