I. megoldas. Azt fogjuk belatni, hogy pontosan az 1 és a primszamok a baljosak, az Osszetett szamok pedig
a szerencsések. Az 1 nyilvanvaloan baljos. Ha pedig n primszam, és az els6 n szamot d > 2 egyenld elemszamu
részre osztjuk, akkor d | n miatt csak d = n lehetséges, vagyis minden szam egy kiilon csoportba keriil, ekkor viszont
a csoportokon beliili 6sszegek nem egyeznek.

Most tegyiik fel, hogy n Osszetett szam. Ha 2 < n paros, akkor n darab kételemi csoportot hozhatunk létre, amelyek

g, g + 1). Tehat a 2-nél nagyobb paros szdmok szerencsések.

Veégiil, tegyiik fel, hogy az n Osszetett szam paratlan. Legyen a legkisebb primosztoja p. Mivel n Osszetett, ezért n/p
egy 1-nél nagyobb egész szam, igy p definicioja miatt p < n/p. Mivel n paratlan, ezért n/p is az, vagyis n = p(p + 2k),
ahol k nemnegativ egész szam. Megmutatjuk, hogy az elsé n pozitiv egész szamot szét lehet osztani p egyforma
méretd csoportba tigy, hogy mindegyik csoporton beliil ugyanannyi az elemek sszege. Elszor osszuk be az 1,2, ..., p?
szamokat. Ehhez irjuk ket egy p X p-es tablazat mezGibe ugy, hogy az i-edik sor j-edik eleme (i — 1)p + j legyen. Azt
allitjuk, hogy ha a beosztasnal minden csoportba minden sorbél és minden oszlopbdl pontosan egy elem keriil, akkor
olyan p elemd csoportokat hozunk létre, amelyekben az elemek 8sszege (0+1+4 ...+ (p—1))p+ (1 +2+4 ...+ p).
Legyen ugyanis S egy tetszblegesen kivalasztott csoport. Ekkor

oo i-Dp+i= >, (i-p+ > j=

(i-1)p+j€S (i—1)p+jE€S (i-1)p+j€S
=0+14+...+(@-1D)p+(1+2+...+p),

mindegyikében n + 1 az 6sszeg: (1,n); (2,n—1);...; (

ahol az elsG Osszeg kiszamitasanél azt hasznaltuk, hogy S minden sorbol, a mésodiknal pedig azt, hogy S minden
oszlopbdl pontosan egy elemet tartalmaz. Tovabbé a kivant beosztas megvaldsithato, példaul dgy, ha az egyik csoportot
a f64tlon 16v6 szamok (1,p+2,2p+3,..., (p—1)p+p) alkotjék, a tobbit pedig ennek ,eltoltjai”. Be kell még osztanunk
ap’+1,p°+2,...,p?+2kp szamokat. Ehhez elGszor képezziink bel6liik kp darab part:  parja legyen 2p? +2kp+1 — 1,
vagyis a parok: (p2 +1,p% + 2kp); (p2 +2,p% 4 2kp — 1); celd (p2 + kp,p? + kp + 1). Az elsé p* pozitiv egész elébbi
csoportokba osztasat egészitsiik ki tigy, hogy mindegyikhez hozzavesziink k darab part. Igy egyrészt minden csoportban
ugyanannyi lesz az elemek Gsszege, masrészt a csoportok elemszama is egyezni fog: p 4+ 2k lesz. Ezzel belattuk, hogy
a paratlan Osszetett szamok is szerencsések.
A baljos évek tehat az els és a primszam sorszamu évek.

II. megoldas (annak igazolasara, hogy a paratlan Osszetett szamok szerencsések). Tegyiik fel, hogy n paratlan
Osszetett szam. Legyen n = ab, ahol a és b 1-nél nagyobb paratlan szamok. Mivel b paratlan, igy b > 3. El6szor 1-t6l
3a-ig a darab harmas csoportba osztjuk a szadmokat. Legyen a = 2] + 1. Tekintsiik a kdvetkez& beosztast:

(1,314 2,60 +3); (2,31 +3,60+1); ...; (I+1,41+2,41+3);
(142,204 2,60+2); (1+3,20+3,60); ...; (21+1,31+1,41+4).

Mindegyik csoportban az 6sszeg 91+6. Ha b = 3, akkor készen vagyunk, hiszen a > 1 darab harmas csoportba osztottuk

b—3
a szamokat, amelyekben az 0sszeg egyenls. Ha b > 3, akkor 3a + 1-t6l n-ig osszuk a szadmokat — a darab kettes

csoportba az alabbi médon:
b—3 b—3
(3a+1,ab), (3a+2,ab—1), ..., (3@+T.a,ab+1—T .a).

Mindegyik kettes csoportban az 6sszeg ab+ 3a + 1. Az els6 n pozitiv egész szamot most ugy osztjuk a csoportba, hogy

minden csoport az egyik harmas és darab kettes csoport unidja legyen. Ekkor a csoportok szdma a > 1, a cso-

portok mérete b, tovabbé barmely két csoportban ugyanannyi az ¢sszeg, hiszen azok harmas és kettes részcsoportjait
yparosithatjuk”, és azokban az 0sszeg egyenld.



