Megoldas. Legyen az AC szakasz felez6pontja Fac, a BD szakaszé Fpp. A paralelogramma-tétel miatt:

2PA? +2PC? = AC? + 4PF3%,,
2PB? 4+ 2PD? = BD? + 4PF%,,.

A feladatban szerepld egyenlGség tehat pontosan akkor teljesiil, ha

AC? + 4PF3%, = BD*> + 4PF3%,
AC? — BD? = 4PF}, — APF3 .,
AC? — BD?

R

AC? — BD?
Az — konstans, jeloljiik c-vel. Helyezziik el az Fac és Fpp pontokat egy koordinata-rendszerbe, Fac(0,0,0)
és Fpp(a,0,0). Legyenek P koordinatai (z,y,z). Ekkor PF3, = 2® + 42 + 22 és PF%, = (x —a)” 4+ 3% + 2% Az
egyenletiink:
(x—a)2+y2+z2—:1:2—y2—22:c,
—2ar +a* = c,
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Ez egy siknak az egyenlete, amely mer6Gleges az x tengelyre, vagyis az FacFpp egyenesre. Az ABCD tetraéder
koriilirt gobmbjének kézéppontjan nyilvan atmegy, mert itt PA = PB = PC = PD, tehat a feltétel trividlisan igaz.
Igy a feladatban szereplé mértani hely a tetraéder koréirt gombjének kozéppontjan atmend, az FacFpp egyenesre
merGleges sik.



