I. megoldas. Legyen az AFE szakasz felez6pontja F', a BE szakaszé pedig G. Az ANFE és BLE haromszogek
derékszogliek, ezért az AE, illetve EB atmérdji Thalész-korok ezen haromszogek koré irhatd korei, kozéppontjaik
F és G. Emiatt AF = FE = FN é BG=GE =GL.

Az ABCD htirnégyszdg, ezért CBD< = CADA = ¢, mivel a CD ivhez tartozo keriileti szdgek. Igy az elobbi
derékszogt haromszogekben a kozépponti és keriileti szogek Osszefiiggését felhasznélva NFE< = 2¢p és EGL< = 2¢
(1. dbra).

1. dbra

Az ABF haromszogben K F' és KG kozépvonalak, ezért az EF K G négyszog paralelogramma, igy szemkozti szogei
egyenlék: FFK< = KGE< = a.

Mivel KG = FE = FN és KF = GE = GL, azért NFKA =2 KGLA, mivel két oldaluk és a kozbezart szog
megegyezik. Tehat NK = KL, vagyis az LN K héaromszog egyenld szaru, igy N L alapjanak felezmerélegese dtmegy
a K ponton.

Hasonl6 gondolatmenettel belathato, hogy az LN M haromszog is egyenld szart, és LN alapjanak felezGmerdlegese
adtmegy az M ponton.

Belattuk, hogy az LN szakasz felez6mer6legese atmegy K és M pontokon is, vagyis KM valoban merdleges az
N L szakaszra, s6t még felezi is.

Az dbran CBD< és CAD< hegyesszogek. Ilyenkor L és N pontok a BC és AD szakaszok belsé pontjai. Ha a két
szOg tompaszog lenne, akkor ezek a pontok az AD és BC szakaszok meghosszabbitasan keletkezo kiilsé pontok lesznek,
de a gondolatmenet valtozatlanul miikédik.

Ha a két szog derékszog, akkor a pontok a C'D szakasz Thalész-korén lesznek rajta, azaz L és N megegyezik az A
és B pontokkal. Ekkor K M egyenes a Thalész-kor atmérGje, ami athalad LN, azaz AB hur felez6pontjan, ezért éppen
a hur felezGmerdlegese.

II. megoldas. Dolgozzunk vektorokkal! Legyen E az origd, a négy csucsba mutatd vektor a, b, ¢, d (2. dbra).
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Az EN egyenes iranyvektora az jﬁ = d — a vektor 90°-os elforgatottja, az EL egyenesé pedig a C@ =b-c
vektoré. (d —a 90°-os elforgatottjas jelolje (d — a)”. MindkettSt pozitiv irdnyba forgatjuk.)

IN=EN-El=a-(d-a)" -8 b-0"=a-d-a)"+5-(c—b)*,

ahol «, 8 € R. Tehat ha o = 3, akkor az m vektor val6ban meréleges az m vektorra.

Azt kell tehat még belatnunk, hogy az EN és FL tavolsagok ugy aranylanak egymaéashoz, mint a négyszég AD és
CB oldalai.

Mivel ABCD htrnégyszog, EDA< = BCE< és EAD< = CBE<, valamint nyilvin AED< = CEB<. Igy EDA
haromszog hasonlé EC B-hez, vagyis
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tehat igaz az ardnyokra vonatkozoé Allitas.

Ezzel a feladat allitasat belattuk.



