Megoldas. Jelolje az ABC, AA1 Ay, BB1By és CC1Cs kordket rendre k, ko, kyp, illetve k.; az ABC haromszog
magassagpontja legyen M. A feltétel szerint az ABC héaromszog hegyesszogi, ezért az Ay, By, C1, M pontok k
belsejében vannak.

A k keriiletén az AAs, BBy és CCy pontparok paronként elvalasztjak egymast, ezért a kq, kp és k. korok koziil
barmelyik kett6 metszi egyméast gy, hogy az egyik metszéspontjuk k belsejében, a masik metszéspontjuk k-n kiviil
helyezkedik el. Legyen a k, és a kp korok metszéspontja k belsejében X, a masik metszéspontjuk legyen Y. Azt fogjuk
megmutatni, hogy a k. kor is dtmegy az X és Y pontokon.

A P pont k-ra vonatkozo hatvanya
PA-PAy;=PB-PBy = PC- PCs.

Ezek a szorzatok egyben a P hatvanyai a kg, ks, illetve k. korokre. Tehat a P pontnak a kg, kp és k. korokre vonatkozd
hatvanya ugyanakkora.

Hasonléan, az M pontnak az ABA; By, BCB1Cy, CACy A; korokre vonatkozo hatvanya
MA-MA, =MB-MB, =MC -MC;.

Ezek a szorzatok pedig az M hatvanyai a k,, kp, illetve k. kordkre. Tehat az M pontnak a kg, ky és k. korokre
vonatkozé hatvanya is ugyanakkora.

A feltétel szerint P és M kiilonbozs. Igy a PM egyenes a kq, ky és k. korok kozos hatvanyvonala. A harom kor
tehét egy korsorhoz tartozik, igy k, és kp metszéspontjain atmegy k. is.

Ezzel megmutattuk, hogy a kq, ky, illetve k. korok k-n beliili ivei, nevezetesen az AA; As, BB Bs és CC1C4 korivek
egy ponton mennek 4t. O

Megjegyzés. Egy alkalmas sztereografikus projekcioval (térbeli inverzioval) visszavezethetjiik az allitast arra a jol ismert
tényre, hogy a gémbfeliileten barmely harom koérvonal paronként vett hatvanyvonalai egy atmérdre illeszkednek.

Jeloljiik II-vel az ABC haromszog sikjat, és legyen I' az a gomb, amelynek a k f6kore. A P pontban allitsunk meréleges
egyenest Il-re; legyen ennek egyik doéféspontja a I'-val O. Invertaljuk az abrat az O kézépponti, P-n atmend gémbre; a szokasos
modon tetszdleges x objektum képét jeloljiik z’-vel. Az inverzié jol ismert tulajdonsigai szerint a II sik képe az OP atmérdji
II' gomb; a IT sikban fekvs korok képei a gombfeliileten fekvé korvonalak. Specialisan, a BCB1C1, a CAC1 Ay és az ABA; By
korok képei a B'C'B1C1, a C'A'C1 A} és az A'B' A B} kérvonalak.

A T gomb definicioja szerint a II sik és a I' gomb merGlegesen metszi egymast a k kor mentén. Mivel az inverzié szogtarto,
az I sik és a II' gomb is merGlegesen metszi egymast a k' kor mentén, igy k' a II' gombnek fokore.




Vegyiik észre, hogy az A’ és A5 pontokon a IT' gombnek legalabb két kiilonbozs f6kore is atmegy: ilyen a k" kor, és az OA' P A,
kor is. (Utobbi atmegy az atellenes O és P pontokon, de nem szerepel az dbrdn.) Ebb6l kovetkezik, hogy a II' gombon A’ és Aj
atellenes pontok, és az A’ A} A5 korvonal is f6kor. Ez a f6kor atmegy a C'A'C1 A} és az A'B’ A} B} korok metszéspontjain, A'-n
és A}-n; tehat az A’ A} A korvonal nem més, mint a C'A'C1 A} és az A’ B’ A} B kor6k hatvanyvonala.

Hasonléan kapjuk, hogy a B'C'B{C} és az A’B’ A} B} kor hatvanyvonala a B’ B} B; f6kor, illetve hogy a B'C'BiCj és az
C'A’C1 A} kér hatvanyvonala a C'C}C5 f6kor.

A héarom hatvanyvonal két, egymassal atellenes kozos ponton megy at; jeldlje ezeket X' és Y’ gy, hogy X és O a k' f6kor
ellentétes oldalan legyenek. Az X', Y’ pontokat O-bél visszavetitve a II sikra, megkapjuk az AA; Az, BB Ba, és CC1Cs korok
koz0s pontjait: az X pont a k korén beliil, az Y pont a k koron kiviil lesz.



