1. megoldas. Legyen A a térsasig egy olyan tagja, aki a tarsasagbol a lehets legtobb személyt ismeri. Legyen
B egy olyan illets, akit A nem ismer, C pedig legyen B egy ismerGse. Mivel C-nek legfeljebb annyi ismerdse van,
mint A-nak, ezért fiiggetleniil attol, hogy A és C ismeri-e egymast, A-nak legaldbb annyi C-t6l kiillonb6zd ismerdse
van, mint ahany A-tol kiillonbo6z6 ismerdse van C-nek. A konstrukci6 folytan C ismeri azt a B-t, akit A nem ismer.
Ezért A-nak bizonyosan van olyan C-t6l kiilonb6z6 D ismeréGse, akit C nem ismer. Ekkor ha A, B, C és D ebben
a sorrendben iilnek az asztalhoz, akkor éppen a feladatban kirott feltételt teljesitik. O

2. megoldas. Készitsiik el az élszinezett G grafot az n pontu teljes grafbol az alabbiak szerint. A G graf csucsait
kolcsonosen egyértelmiien megfeleltetjiik a tarsasagtagjainak, és G egy éle akkor legyen piros, ha a csicsoknak megfelels
tagok nem ismerik egymast, egyébként pedig az adott él szine legyen zold.

A bizonyitando allitas atfogalmazhatd ugy, hogy ha a teljes graf éleit gy szinezziik pirosra és zoldre, hogy minden
csucsbol indul piros és zold él is, akkor a grafban van tarka négyszog, azaz négy kiillonbozé A, B, C és D csucs ugy,
hogy mig az AB és CD élek pirosak, addig a BC' és DA élek zoldek. Az alabbiakban ezt az allitast fogjuk n szerinti
teljes indukciéval igazolni. Ez az &llitas n = 1 esetén nyilvanvaléan teljesiil, hiszen a feltevés lehetetlent kivan.

Tegyiik fel tehat, hogy legfeljebb n — 1 cstcsu grafokra mar igazoltuk az indukcios allitast, és a vizsgalt G-nek n
cstucsa van. Legyen A a G egy csiucsa. Ha az A torlésével keletkez6 G — A graf minden csticsabol indul piros és zold
él is, akkor kész vagyunk, hisz az indukcios feltevés miatt G — A-ban van tarka négyszog, ami persze egyuttal G-ben
is tarka négyszog. Feltehetjiik tehat, hogy G — A egy B csucsabol (mondjuk) csak piros él indul (és persze AB z6ld).
Ha most G — B-ben nincs tarka négyszog, akkor az indukciés feltevés miatt G — B-ben van olyan C csiics, amelybgl
csupa egyszind él indul.

Ha A = C, akkor a z6ld AB élen kiviil A-bol és B-bdl csak piros élek indulnak. Legyen BX egy piros, XY pedig
egy z0ld él. Mivel XY z0ld, ezért Y # A, tehit ABXY tarka négyszog. Ha pedig A # C, akkor legyen AD egy
A-b6l induld piros él. A konstrukcio folytan AB zold, BC piros, CD zold és DA piros, tehat ABCD egy G-beli tarka
négyszog. Az indukcios allitast ezzel igazoltuk, a bizonyitas ezzel teljes. g

Megjegyzés. Altalaban nem igaz, hogy egy 4-személyesnél nagyobb asztalhoz is biztosan le tudjuk iiltetni a tarsasag néhany
tagjat a feladatban leirt modon. Ha ugyanis a tarsasigban van két olyan ismerds, hogy egyikiik se ismeri a tarsasag egyetlen
més tagjat sem, tovibba e két ismerdson kiviil mindenki mindenkit ismer, akkor teljesiil a feladatban kirétt feltétel, de 4-nél
tobb ember nem {iltethets le a kivant médon.



