Megoldas. Legyen az AB1 Bs . .. Bg hétszog koriilirt kore kg, az AC1Cs . .. Cg hétszog koriilirt kore pedig ke A kp
és ko korok atmennek A-n. Jelolje a két kor A-t6l kiilonb6z6 metszéspontjat M (ha a két kor A-ban érinti egymast,
akkor M = A). Megmutatjuk, hogy i = 1,2,...,6 esetén a B;C; egyenesek mindegyike atmegy M-en.

Legyen o = . Ez a szabalyos hétszogek oldalaihoz tartozoé keriileti sz6g mind a kg, mind pedig a k¢ korben.

Az « sz0g segitségével meg fogjuk hatarozni az AM B; és AMC; szogeket. Két {6 esetet kiilonboztetiink meg, annak
megfelelGen, hogy a B; és C; csucsok az AM egyenes (ha a két kor A-ban érinti egymaést, akkor az A-beli kozos
érint6jiik) altal meghatarozott két félsik koziil ugyanabba vagy kiilonbozsekbe esnek.

Feltehetjiik, hogy a hétszogek pozitiv koriiljarasaak. Nevezziik az AM egyenes altal meghatarozott félsikok koziil
pozitivnak azt, amelyik a kp és k¢ korok A-bol M-be mend ivei koziil a pozitiv irdnytt tartalmazza, negativ félsiknak
pedig a masikat, s jelolje e nyilt félsikokat F és F_ (1. dbra). Ekkor a keriileti szogek tételét alkalmazva kapjuk, hogy

AMB1<<+ BiMBo<t + ...+ B;_1MB;< = ia, ha B; € Fy,

AMB;< = .
AMBg<t+ BgMBs<<+ ...+ Biy1MB;<< = (7 — z)a, ha B; € F_,

s ugyanigy

Ezek utan méar egyszertien belathatjuk, hogy az M, B; és C; pontok minden i = 1,2,...,6 esetén egy egyenesbe
esnek. Ha M = B; vagy M = C;, akkor ez nyilvanval6o. Ha B; és C; koziil mindkettd az F vagy az F_ félsikba esik,
akkor AM B;<t = AMC;<, és mivel B; és C; az AM egyenesnek ugyanazon az oldalan vannak, ezért ebbdl kovetkezik,
hogy B; és C; ugyanazon az M-bdl kiinduléd félegyenesen helyezkednek el (2. dbra). Ha viszont B; és C; kiilonbo6z6
félstkokban vannak, akkor

AMB,<+ AMC;<<=1i-a+ (7—i) - = 180°,

s mivel B; és C; az AM egyenesnek kiilonb6z6 oldalain vannak, ezért ebbdl kovetkezik, hogy B;, C; és M kollinearisak
(8. dbra).
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3. dbra

Az el6z6 bekezdésben leirtak M = A esetén is igazak, csak azt kell meggondolnunk, hogy ekkor AM B;<t és AMC;<t
a megfelels érintGszara keriileti szogeket jeloli (4. és 5. dbra).

Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. A megoldas soran nem hasznéltuk ki, hogy a sokszogek oldalszama 7. Ugyanezzel a gondolatmenettel belathato
az allitas tetszdleges n-szogekre is. S6t tulajdonképpen azt bizonyitottuk be, hogy ha tekintjiik az egymast az A pontban metsz§
kp és kc korvonalak azon B, és C, pontjait, melyekre az ugyanolyan iranyitasa AB, és AC, ivekhez tartozo kozépponti szogek
megegyeznek, akkor a B,C\, egyenesek atmennek kp és ko masik (esetleg A-val egybeess) metszéspontjan.



