Eles Andras megoldasa. Legyen m > 2, és 1 < iy,i9,...,i; < s tetsz6leges m darab pozitiv egész, melyek
Osszege n. Ha ezek teljesitenek egy plusz feltételt, akkor az

@iy + Qi + -0 aq,

Osszeget n-re képzett dsszegnek nevezziik. A plusz feltétel az, hogy az ¢; szdmok koziil valamelyik ketts 6sszege nagyobb,
mint s (példaul i1 + is > s, viszont i1 + i1 > s még nem elégséges feltétel). Ezt a definiciot és a plusz feltétel eredetét
a most kovetkez6 kulcsfontossagt lemma és annak bizonyitasa fogja megmagyarazni.

Lemma. Az n-re képzett dsszegek mazimuma a, minden n > s esetén.

Ezt n-re indukcioval igazoljuk. Ha k > s, akkor n > k és az indukcios feltevés értelmében ay helyébe beirhatunk
egy k-ra képzett Osszeget. Ugyanigy jarunk el a,_j-val. Az indexek sszege n lesz, a plusz feltétel pedig teljesiil, hiszen
ay vagy an_y, felirdsabol szarmazik két megfelels indexi tag, ha k > s vagy n — k > s (kiilonben pedig 6k maguk a
két tag). Tehat a,, felirhatd egy n-re képzett Gsszegként.

Mar csak azt kell igazolni, hogy a, fols6 becslés minden n-re képzett Osszegre. Feltehet6 a plusz feltétel miatt,
hogy i1 +i2 > s. Alkalmazva a sorozat képzési szabéalyat mindig a legelss tagra (amelynek indexe mindeniitt nagyobb,
mint s):

An = iy iy, 2 Qg drigetip_y T Ok 2 Qg ooy T Q-1 + A 2 -0+ 2
2 Qi tip T iy + - Fag 2 a3, + Q4 + 0+ Ay,

Ezzel a lemmat igazoltuk.
a
Legyen [ olyan pozitiv egész, melyre 1 <[ < s és ezen beliil Tl maximalis! A megoldas azon észrevételen alapszik,

hogy elég nagy n-re felirva a,-et egy n-re képzett Osszegként, az a;-t6l kiilonboz6 tagok szama egy bizonyos hatar ala
szorithatd. Ha ugyanis ¢ # [ és van [ + 2 darab a; az 6sszegben, akkor [ darab a; lecserélhets t darab a;-re, az Gsszeg
ekkor nem cso6kken, hiszen

a a;
lat:lt?gltT:ta/[

Igy egy legalabb akkora, tehat ismét a,-nel egyenls n-re képzett Gsszeget kaptunk. (azért a +2 darab a;, hogy az
eltling indexbdl maradjon legalabb ketts, igy ne sériiljon a plusz feltétel). Ezt az eljarast addig végezziik, mig lehet,
ily modon a,, mar olyan n-re képzett 6sszegként all majd el6, ahol minden ¢, 1 <t < s, t # [ esetén a; az Osszegben
legfeljebb (I + 1)-szer szerepel.
Kovetkezs valasztasunk
N=(1+2+...+s)(+1)+20+1,

ugyanis n > N esetén a, fenti felirdsaban legalabb 3 darab a; lesz jelen, hiszen a tobbi index Osszege maximum
N — 2] —1. Az egyik a;-t torolve marad legalabb kettd (igy a plusz feltétel megint nem sériil), az indexek Gsszege n — 1
lesz, tehat egy (n — [)-re képzett 6sszeg, S,—; marad héatra. De akkor, a lemma és a sorozat képzése alapjan

an =a;+ Sp—1 L ar+an—; < ap.

Ez végig egyenlGség. Tehat [-nek és N-nek a fenti valasztasaival a,, = a;+a,—; minden n > N esetén. (A gondolatmenet
finomitasaval N javithato.)



