Dankovics Attila megoldasa. Vezessiik be a kovetkezs jeloléseket.

Kapcsos zarojelbe tett rendezett szamhatosok jelolik az allasokat: {1;1;1;1;1;1} az alapallas (az els6 par iireset
elhagyva: {0;0;0;1;1;1} = {1;1;1}).

Zarojelbe tett rendezett szamparok jelolik a lépéseket: példaul (1;2) azt jelenti, hogy az els6 dobozbol egy 2. tipusi
lépést hajtottunk végre. Végiil jelolje példaul n - (k; 1) azt, hogy a (k;1) lépést n-szer végezziik el.

Legyen v = 20102010°""

1. Lemma. Az {a;b;c;x;0;0} dlldsbol elérhetd az {a;b;c;0;2%;0} dllds.

Bizonyitas. Teljes indukci6 z szerint: x = 1-re (4; 1) lépés utan elértiik az allast.

Indukcios lépés: {a; b;c; 0; 221 O} az indukcios feltevés szerint elérhets. Ez utan 2% '-szer az (5;1), majd a (4;2)
lépéseket végrehajtva elértiik a kivant allast.

Hajtsuk végre egymas utan a kévetkezs lépéseket:
{LLLL L e (151); (231)5 (3:1); (431); (551), az igy kapott
{0:2;2;2:2;3}re 2+ (5;1); (452); 7+ (5;1); (352), majd
{0;2;1;14;0;0}-re az 1. Lemma szerint létez6 lépéssorozattal kapott
{0;2;1;0; 214;0}—re (3;2); (2;2); (2;1); 2-(3;1) adja
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{0;0;214;4;0;0}—t, amire az 1. Lemma eljarasat és (3;2)-t felvaltva ismételgetve 2'%-szer a {O;O;O; 92’ ;O;O}
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allashoz jutunk.

Legyen a By dobozban 1év6 érmék aktudlis szdma mindig h. Megjegyzends, hogy h paritasa tetsz6legesre bedllithato
(szlikség esetén a (4;2) lépés alkalmazasaval); ezt kés6bb fogom kihasznalni.

Az el6bbi helyzetbdl a 3 - ((4;1);2- (5;1)) atalakitds utdn a {h;0;12} allast kapjuk. Jelolje a Bg-ban 1évs érmék
szamat mindig y (mely jelenleg 3-mal oszthato, lévén 12). Legyen végiil a Bs-ben 1év6 érmeék szama .

Ekkor a (4;2); x - (5;1) lépéssorozat y értékét duplazza és h értékét 1-gyel cs6kkenti (ezutdn h még pozitiv marad,
mert h > v; tovabba y 3-mal oszthaté marad; tovabba h paritasa tetsz6leges marad). Duplazzuk y-t mig 2y < v < 4y
teljesiil. Legyen az ekkor aktudlis y értéke c. A (4;2) lépés utan ismételjiik az (5;1) lépést addig, amig = + 2y = v nem
teljesiil (elbb-utébb teljesiilni fog, mert x + 2y minden lépésben 3-mal nd, igy ¢ és 4¢ kozott minden 3-mal oszthatod
értéket felvesz, és v is ilyen). Ezt kovetGen a (4;2); x - (5;1) lépéssorozat utdn a {h;0;v} allast kapjuk. Ez az allas
tetszOleges paritasu h-val elérhets, legyen h paros. Ekkor h - (4;2) utéan az allas: {0;0;0;0;0; v}, ami megegyezik az
elérends allassal.

Tehat a kérdéses allas elérhetd.



