Nagy Donat megoldasa. Legyen [ tiikorképe D-re I’ ekkor ID = DI’  ésigy GD || FI', hiszen G D kdzépvonal az
IFI’ haromszdgben. Mivel AD szogfelez6 az ABC haromszogben, a keriileti szdgek tételéebsl BD—DC. Felhasznélva,
hogy BI és C1I szogfelezs az ABC haromszogben

ACB<  ABC<

BIC« =180° — ICB< — IBC< = 180° — 5 5

, tovabbé

BDC« = 180° — BAC<x = ABC< + ACB«,

BDC<«

hiszen ABCD hurnégyszég. A D kozépponti DB = DC sugaru koron I rajta van, hiszen BIC<t = 180° — 5

és BC elvalasztja D-t és I-t. Az II' nyilvan ennek a k kornek az dtmérdje.

Legyen FAI<q = IAE< = ¢ (a két szog a feladat feltétele és TAB< = [AC< miatt egyenls). A keriileti sz6gek
tétele szerint GD és ET metszéspontja pontosan akkor van I'-n, ha

(@D, TE)< = ¢ — (AD, AE)< = (Al', AE)<

—
(itt a megfelels vektorok altal bezart iranyitott szogek egyenlGségét tekintem). Mivel GD és FI' egyiranyuak, ez
ekvivalens azzal, hogy

(H,ﬁ)q =p= (ﬁ,ﬁk{.

Tekintsiik azt az A kézépponti ¢ szogi nyujtva forgatast, ami F-et I-be viszi. Ez egy ¢ szoggel valo nyujtva forgatas,
I' képe az AE egyenesre, AI' képére esik, és a bizonyitando6 ekvivalens azzal, hogy FI’ képe I E, tehat hogy I’ képe E.
Az I’ képe pontosan akkor E, ha AF : Al = AI' : AE, azaz AE - AF = AI - AI'.

Mivel BAF< = EAC< és a keriileti szogek tételébol:

CEA<=CBA«, ABF ~AEC, AB:AF =AFE:AC, AE-AF =AB-AC.

Igy az allitas pontosan akkor teljesiil, ha AB - AC = AI - AI'. Legyen B’ a B pont tiikérképe AD-re; ekkor BAD< =
DAC< miatt B' az AC egyenesen van, BD = B'D miatt B’ a k koron van, és B’ = C (akkor és) csak akkor teljesiil,
ha AB = AC, de ekkor a keriileti szogek tételébol:

ACD< = ACB< + DAB< = ACB< + w = 90°,

igy a k kor B’ = C-ben érinti az AC egyenest. Ezekbdl kovetkezik, hogy A-nak a k-ra vonatkozé hatvanya Al - AI' =
AC - AB' = AC - AB, és ezzel készen vagyunk.



