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I. megoldas. A nevez6ben nem lehet nulla, igy = # 3 A egyenlet bal oldalan két kob Gsszege szerepel, amelynek

a felirasdhoz az 6sszeg kobét hasznaljuk majd fel. Ennek érdekében irjuk fel el6szor a bal oldalon szerepls x és
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mésrészt a kobos azonossag alapjan, az egyenletet felhasznalva
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Szorozzuk meg az egyenlet mindkét oldalat 64-gyel, majd ezutan vezessiik be az y Gj ismeretlent az 5
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Osszegének kobét. Egyrészt

A kétféle feliras egybevetésével
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helyett:
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Ha az egyenletnek van raciondlis gyoke, amely y = b alakban all el6, akkor p | ap = —243 és q | az = 1, tehat
q

a racionalis gyok egész. Mivel 243 = 35 legfeljebb 6t probalkozas utan lathato, hogy ennek az egyenletnek y = 9
megoldasa, mert
93 —6-81 — 243 = 729 — 486 — 243 = 0.

A megtalalt gyok ismeretében alakitsuk szorzatta az egyenletet:
(y —9)(y*> + 3y +27) = 0.

A maésodik tényezd nem lehet nulla, mert az y* + 3y + 27 = 0 egyenlet diszkriminansa negativ. Tehat y-ra egyediili
megoldés az y = 9. Visszahelyettesitve

82
=9 822 — 18z + 9 = 0.
b1 omoleTH
Ennek az egyenlet a gyokei megoldéképlettel mar szdmolhatok:
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amelyek — mint arrél behelyettesitéssel meggy6zédhetiink — valéban megoldésai is az egyenletnek.

II. megoldas. Legyen y = . Ezt atrendezve

x
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T =2xy —y, 2vy =z + y.

Latjuk, hogy amennyiben x + y = a, gy 2xy = a. Ezzel az 1j jeldléssel az eredeti egyenlet bal oldala
3
?+yP = (x+y)(2* —zy+y°) =a(a® —32y) =a (a2 — 5@) .
Behelyettesitve, 64-gyel szorozva és rendezve a

64a® — 96a® — 243 =0

alaki egész egyiitthatos harmadfoki egyenletet kapjuk. Az els6 megoldasnal mar megismert eljaras szerint, ha az
egyenletnek van raciondlis gyoke, akkor annak szamlaléja a 243-nak, nevezGje pedig a 64-nek osztdja. Ebbsl néhany

probalkozassal lathatd, hogy a = 1 megoldasa az egyenletnek, kiemelhet6 a (4da — 9) tényezs az egyenletbdl:

(4a —9)(16a” 4 12a + 27) = 0.



A 16a® + 12a + 27 = 0 méasodfoku egyenlet diszkriminansa negativ, nincs valés gyoke. A harmadfoku egyenlet egyetlen
valés gyoke tehédt a = 1 Innen
3 3
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2:Ey—x(2$_1>—— 8x* —18x+9 =0, :E1—§ és x2—4.

Behelyettesitéssel ellenérizhets, hogy mindkét tért valéban megoldasa az eredeti egyenletnek.



