Megoldas. Legyen ||3]| = min {|3 — n|: n € Z}. El6szdr igazoljuk azt a jol ismert allitést, hogy tetszoleges 8, v
valos szamokra fennall a ||3 + || < ||B8]| + ||7]| egyenlétlenség. Definicié szerint léteznek olyan b és ¢ egész szamok,
melyekre § — b = %[ 8| és 7 — ¢ = £|}y]|. Tay
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Az imént bevezetett jeloléssel
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értekét. ElGszor megmutatjuk, hogy a ||2ga| > |la]|/2 és a H(Qq + 1)aH > |la|l/2 egyenl6tlenségek koziil legalabb az
egyik teljesiil. Ha ugyanis ||2qa| < ||e]|/2, akkor

12g+ Dol = 1290+ ol| = [lall = 2g0]| > [lel] — [lal/2 = ]l /2.

Tehat az allitas valoban teljesiil.
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Ekkor viszont az Nog(a) > lell/2 ”/ és az Nogy1(a) > % egyenl6tlenségek koziil is legalabb az egyik teljesiil, és
q
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mivel Nog(a) és Nogi1(a) is nemnegativ, valamint max(2q,2q + 1) < 3¢, azért Nag(a) + Nogyi1(a) > W.
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Ezt az egyenl6tlenséget ¢ =1,2,.. ., {TJ—re felirva és Osszeadva a kovetkezd becslést kapjuk:

z’“:Nq g |a||

q=1

o0
1
Az « irracionélis, ezért ||| > 0, tovabba Z — = o0, igy elegend@en nagy k-ra
q=1

teljesiil.



