Homonnay Balint megoldasa. Tegyiik fel, hogy egy n-re

ag+ar+...+ap
n

< Ap+41-

Szorozva n-nel, hozzdadva a,1-et és osztva n + 1-gyel azt kapjuk, hogy

ap+ai+...+ an+1
n+1

S Ap41,

tehat ha n-re igaz az allitas, akkor n + 1-re nem lehet az. Mivel a sorozat szigortian monoton ng, ezért semmilyen n-nél

nagyobb szamra nem lehet igaz, tehat legfeljebb egy szamra lehet igaz az allitas.

. ap +a
Mivel a1 < 0 !

, csak akkor nem lehet megoldéas, ha minden n-re

ag+a1+...+a
n

n
> Ap41-

Indukcidval belatjuk, hogy ha nincs megoldas, akkor minden i-re

ag+ar+...+a;
7

a1 < és a; <ag+ai.

Szorozva, majd hasznélva az indukcios feltevést és a sorozat monotonitasat:
1-Qiv1 <apt+a1+...+a; <ag+ar —l—(i—l)(ao—i—al) Zi(ao-i-al), a;+1 < ao +ai,

illetve i-vel szorozva és a;41-et hozzdadva

ao+ a1+ ...+ a1
i+1 ’

(i + 1)ai+1 <aotai+...+a;41, azaz aj41 <

apt+ay+ ...+ a;41
141
novekszik, ¢ = ag + a1 + 1-re ez az allitds nem lehet igaz, tehat mindig van megoldas, és feljebb mar igazoltuk, hogy

ez egyértelmd.

ha nincs megoldas, ekkor ebbdl valéban a;12 < kovetkezik. Mivel a sorozat szigortian monoton



