I. megoldas. Jelolje p, a feladatban kérdezett valoszintséget. Az As, As, ..., A,q1 események koziil vagy akkor
kovetkezik be péaratlan sok, ha az As, As, ..., A, események koziil paros sok és azonkiviil 4,11 is bekdvetkezik, vagy ha
az el6bbiek koziil paratlan sok kovetkezik be, A, ;1 pedig nem. Mivel az A; események fiiggetlenek, felirhat6 a kovetkezd
rekurziv egyenlet:

Prt1 = P(Ani1)(1 = pn) + (1 = P(Apt1))pa-
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A feladat feltétele szerint P(Az) = 3 és P(A3) = T Nyilvan pe = 3 és igy
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Megsejthet6 az altalanos képlet: p, = n—2

—
A képlet helyességét teljes indukcioval bizonyitjuk. A képlet n = 2 és n = 3 esetén helyes. Tegyiik fel, hogy n = k-ra
is igaz. Irjuk fel n =k + l-re:

Pr1 = P(Ag1)(1 = pi) + (1 = P(Apt1))pr =
! Sk+1  2k+1)°-1 k-1
T ok+1)° 4k 2k +1)° 4k
(3k +1) + (k —1)(2k* + 4k + 1)
8k(k +1)°
2K+ 2k 2K%(k+1)  k
C8k(k+1)2 8Bk(k+1)°  4(k+1)

Tehat a képlet fennall n = k + 1-re is, az indukciot befejeztiik.
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Annak a valosziniisége, hogy As, As, ..., A, koziil paratlan sok kiovetkezik be, n4_
n

II. megoldas. Legyen p annak a valoszintisége, hogy Ao, As, ..., A, kozil paratlan sok kévetkezik be. Definialjuk
az Xo, ..., X, valoszintiségi valtozokat a kovetkezSképpen: legyen X; = —1, ha A; bekovetkezik, illetve X; = +1, ha
A; nem kovetkezik be.

Az Xo5X3...X, szorzat értéke pontosan akkor —1, ha As, As, ..., A, kozil paratlan sok kovetkezik be, ellenkezs
esetben a szorzat +1. A szorzat varhato értéke ezért

(1) E(XoXs...X,) =p-(~1)+ (1= p)- (+1) = 1 —2p.

Fiiggetlen valtozok szorzatanak varhato értékét tényezénként is kiszdmithatjuk, ezért

n

(2) E(X2Xs. . Xa) = [ [ B(XG) = [T (P(A) - (=1) + (1= P(40)) - (+1)) =

1
(Kisebb n esetén a kozépss tényezok ,Osszeérnek”.) Az (1) és (2) Osszevetésébol 1 — 2p = %, amibdl
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