Megoldas. Ha = = 0, akkor az elsG egyenletbdl y = 0. Hasonléan, ha y = 0, akkor a masodik egyenletbdl z = 0.
Tehat az x1 = 0, y1 = 0 szdmpér megoldésa az egyenletrendszernek és a tovdbbiakban feltehetjiik, hogy x # 0, y # 0.
Vonjuk ki egymasbol a két egyenletet.

23—y =5x+y— 5y -,
(x —y)(a® +ay +y?) = 4z —y).

Most két esetet kell vizsgalnunk.
Ha z = y, akkor az eredeti els6 egyenletbe helyettesitve

3 =5z + 3 — 6z = 0.

Mivel mar feltehetjiik, hogy = # 0, ezért 2° = 6. Ebbdl kapjuk az xo = yp = V6 és x5 = Ys = —V6 megoldasokat.
Ha x # y, akkor 2 + zy + y* = 4. Miel6tt ennek részletes vizsgalatahoz kezdenénk, adjuk Gssze az eredeti két
egyenletet.
23 + 3 = 6z + 6y,
(z+y)(2* —zy+y*) = 6(z +y).

Ha most x = —y, akkor a masodik egyenletbe helyettesitve
v =4y,  yP=4,

hiszen az y = 0 esetet mar kordbban lezartuk. Innen adédnak az x4 = 2, y4 = —2 és 5 = —2, y5 = 2 megoldasok.
A tovabbiakban feltehetjiik, hogy x 4+ y # 0, igy az egyenlet egyszerisithet (z + y)-nal. Az egyenletek kivonasaval
és Osszeadéasaval kaptunk négy megoldast és 1latjuk, hogy a tovabbiakban a kovetkezd egyenletrendszert kell mar csak
megoldanunk:

22+ xy 4+ 9% =4, 2? —zy +y? =6.

A két egyenlet kivonasaval kapjuk, hogy xy = —1. Ezt az els6 egyenlethez adva, majd a méasodikbol kivonva:

x? 4 22y 4+ 9% = 3, x? = 2ay+y* =T1.

E két teljes négyzetbdl latjuk, hogy x +y = \/§, r+y=—-vV3,r—y= \/?, r—y= —/7. Ezek péarositasaibol négy
tovabbi els6foka egyenletrendszer adodik.
:E+y=\/§, x—yZﬁ = 16:@, yG:@’
:E+y=\/§, x—yz—ﬁ = 17:%7, gﬁ:@,
x—l—y:—\/g, x—y:\/? = xg:ﬂ, ygzﬂ,
x+y:—\/§, x—y:—\/? = Igzﬂ, ygzﬂ.

Ellenérzés alapjan lathaté, hogy mind a kilenc szampéar valéban megoldésa az egyenletrendszernek.



