Megoldas. Tekintsiik a feladatot megoldottnak. Legyen O, az APD, Oy pedig a BC' P haromszog koré irhat6 kor
kozéppontja. Toljuk el az APD haromszoget az AB vektorral. Ekkor A képe B, D képe C, a P és az O; pontok képét
pedig jeldlje P’ illetve Of. Az eltolas miatt APD< = BP'C<, ezért az APD<+ BPC< = 180° feltételbsl kovetkezik,
}%BP’CP hirnégyszog. Tehat a BCP és BC P’ haromszogek koré frhato korok egybeesnek, azaz O} = O, vagyis
0,02 = AB.

1. abra

Legyen PDA< = a. Ekkor a PAB<t+ PDA< = 90° feltételbsl kovetkezik, hogy o < 90° és PAB< = 90° — «v. Mi-
vel egy kozépponti szog kétszerese az ugyanahhoz a hurhoz tartozo keriileti szognek, azért AOy P< = 2a, s igy az APO,
egyenls szart haromszog alapon fekvé szogei APO1<« = PAO;< = 90° — o« = PAB<«
(1. dbra). Mivel P a paralelogramma bels6 pontja, ez azt jelenti, hogy APO;< és PAB< valtoszogek, tehat O1P
parhuzamos AB-vel. Azonban 0103 is parhuzamos AB-vel és O1P = O3P (mert az O; pontok a P-n atmend korok
kozéppontjai), ezért P az 0102 szakasz felezGpontja. Ebbdl az is kovetkezik, hogy
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Ennek alapjan a szerkesztést mar konnyen elvégezhetjiik. Elgszor megszerkesztiink egy olyan kort, amely athalad
az A és D pontokon, sugara pedig fele az AB szakasz hosszanak. Ennek kézéppontja lesz O1. Az AB > BC feltételbdl
kovetkezik, hogy pontosan két ilyen kor 1étezik, és azok az AD szakasz F felezGpontjara szimmetrikusan helyezkednek el
(2. dbra). Ezutan megszerkesztjiik a kornek AB-vel parhuzamos atmérgjét, ami nek a paralelogramma belsejébe es6
végpontja lesz a keresett P pont. A fentiekbdl vilagos, hogy az igy kapott pont valoban megoldasa is a feladatnak.

2. dbra

A feladatnak tehat akkor van megoldasa, mégpedig pontosan ketts, ha a szoban forgd atmérs az AB és C'D
egyenesek kozé esik, azaz ha DAB< < 90°, akkor FAO1<« < DAB<, ha pedig DAB< > 90°, akkor FAO;< <
180° — DAB< teljesiil. Ez mindkét esetben ekvivalens azzal, hogy fennall a cos FAO1< > | cos DAB<| egyenl6tlenség,
azaz
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vagyis teljesiil az AD > AB - | cos DAB<| egyenlGtlenség.



