Megoldas. A négyzet négy csucsa koziil ketts a haromszognek ugyanarra az oldaldra esik, a haromszog masik két
oldalan pedig egy-egy csucsa kell, hogy legyen a négyzetnek. Feltehetjiik, hogy az ABC héromszog oldalain az dbrdn
lathato modon helyezkednek el az XY ZV négyzet cstcsai, esetleg az X csucs egybeeshet A-val, vagy az Y csucs B-vel.
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A négyzet VZ oldala parhuzamos az AB egyenessel, ezért az ABC és a VZC haromszogek hasonlok. Legyen
a hasonlésag aranya M. Ekkor ha akkor a négyzet oldalainak hossza Ac, s ha az ABC héaromszog C-hez tartozd
magassaganak hossza m., akkor a VZC haromszog C-hez tartozé magassaganak hossza Am.. A négyzet VX oldala
parhuzamos a haromszogek C-hez tartoz6 magassagaival, ezért
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és ezért 0 < A < 1.
Legyen az ABC haromszog teriilete T'. Ekkor m. = 2T/¢c, tehat
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Ebbél kapjuk, hogy
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Ezeket felhasznalva a négyzet és az ABC haromszog teriiletének arénya
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ahol a becslésnél a szamtani és a mértani kozepek kozti egyenlStlenséget hasznaltuk (ezt megtehettiik, hiszen A és
1 — X is pozitiv). Ebben egyenlGség akkor all fenn, ha A = 1/2. Ez pontosan akkor teljesiil, ha
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azaz ha ¢® = 2T, vagyis ¢ = m..

A négyzet tehat a haromszog teriiletének legfeljebb a felét fedheti le, s pontosan akkor fedi le a felét, ha a haromszog
egyik magassaganak hossza megegyezik a hozz4 tartozo oldal hosszaval, és a négyzet egyik oldala a haromszognek ezen
az oldalan van.



