Megoldas. Jeloljiik a haromszog oldalait és félkeriiletét a szokdsos moédon a, b, ¢, s bettkkel. Kiils¢ pontboél
a korhoz hazott érintGszakaszok egyenlék, tovabba tudjuk, hogy a hozzairt korhdz a legtavolabbi csicsbél huzott
érint&szakaszok hossza s. Ezek alapjan

AE=AG=CG—-CA=5—h.

Ugyanezzel a gondolatmenettel
BE =BF =CF - BC =s—a.

1. dbra

A H pont akkor és csak akkor van rajta a C'E egyenesen, ha az AF, BG és CE egyenesek egy pontban met-
szik egymast. Alkalmazzuk Ceva tételének megforditasat az ABC haromszogre és az oldalegyenesein fekvs E, F' és
G pontokra. A hirom egyenes pontosan akkor metszi egymast egy pontban, ha

BF CG AE
FC GA EB
Ez akkor is fennéll, ha el6jeles szakaszokkal szamolunk; pontosan két szakasz (BF és GA) elGjele lesz negativ. Az eddi-
giek alapjan CG = CF, AE = AG, tovabba BE = BF, tehat a hanyadosok elGjeles szorzata valoban 1. Igy a H pont
rajta van a C'E egyenesen.
Belatjuk még, hogy az N pont is rajta van a C'E egyenesen. Az F,, F}, F. hiromszog hasonlé az ABC haromszoghoz
és oldalai, megfelels szakaszai feleakkorak. Mivel F,F, = 5 keriilet fele pedig g, az Fj pontbol hazott érintGsza-
s—b

kasz
szakasz éppen fele olyan hosszsaga, mint az AF szakasz, tehat az E pont képe az N pont, az N pont a CF szakasz
felez6pontja.

A H, FE és N pontok tehat valéban egy egyenesen vannak.

. Az ABC haromszognek az Fy, F,C haromszog a C' pontbdl felére kicsinyitett képe. Belattuk, hogy az F, N



