Megoldas. Feltehetjiik, hogy a kocka éleinek hossza 1. Ekkor AK = 1/3, BL = 1/4 és CM = 1/5. Legyen N a
DH él és a K LM sik metszéspontja, S az M-en, T pedig a K-n dtmend vizszintes sik.

Ekkor § a kockabol egy olyan ABCD alapi H; egyenes hasdbot vag le, amelynek magassaga C'M, ezért térfogata
Vi = 1/5. A T sik pedig egy olyan EFGH alapu Hs egyenes hasabot vag le a kockabodl, amelynek magassiga
EK = AFE — AK, ezért térfogata Vo = 2/3. Az S és T sikok kozé es6 kockarész ugyancsak egyenes hasab, amit
jeloljiink Hs-mal. Ennek térfogata

1 2 2
Vg—l—(vl+v2)—1—<—+—)_—.

Megmutatjuk, hogy a K LM N sik felezi Hg térfogatat. A KL és M N egyenesek egysikuiak, ugyanakkor a kocka két
parhuzamos lapsikja koziil egyikiik ABF E-re, masikuk pedig DCGH-ra illeszkedik, ezért nem lehet k6z6s pontjuk.
Tehat a két egyenes parhuzamos. Ugyanigy lathatjuk be, hogy az LM és KN egyenesek is parhuzamosak. Vagyis a
KLMN négyszog paralelogramma, mert két-két szemkozti oldala parhuzamos. Ekkor viszont atloi felezik egymast.
Legyen K LM N &tloinak metszéspontja P. Ekkor P egyuttal a Hs négyzet alapu egyenes hasab KM testatlojanak a
felezGpontja, azaz a hasab szimmetriakdzéppontja, mert a hasab négy testatlojanak felez6pontjai egybeesnek. A P-re
valo kozéppontos tiikrozés ezért Hsz-t dnmagaba viszi ugy, hogy felcseréli a (K, M) és az (L, N) pontparokat. Vagyis

felcseréli Hs-nak a K LM N sik alatti és a sik feletti részét. Ezért a két rész egybevago, s igy mindkét rész térfogata
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A kocka K LM N sik alatti részének térfogata tehat
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a KLMN sik folotti rész térfogata pedig

Igy a két rész térfogatanak ardnya 4 : 11.



