I. megoldas. Az ABC derékszogi haromszogben (C' a derékszog csiucsa) legyen AC' a hosszabbik befogo. A konnyebb
szamolas végett a b oldal legyen egységnyi, a BC' = a befogd hossza a < 1. Jeldlje O a beirt kor kézéppontjat, amely

az A-bol és C-bol induld szogfelezGk metszéspontja.
Tekintsiik azt az egyenls szart derékszogi haromszoget, amelynek csiucsai A, C és By, BoC' =1 és By a CB fél-

egyenesen van. A C-bgl indul6 szogfelezs az AC egyenessel 45°-0s szoget zar be. Messe ez az ABy oldalt az F' pontban.
Legyen az AByC haromszogbe irt kor kdzéppontja Oy.

Bo

177‘0

To

To

c b=1 A

Mivel O az ABC haromszog belsejében van, azért O rajta van a CF szakaszon. Az ABC héaromszogbe irt kor
r sugara kisebb, mint az Og pontnak az AC egyenestsl valé tavolsiga, ami éppen az AByC' haromszogbe irt kor
ro sugara.

Mivel AC' = ByC =1, ABy = V2. Az érint6 szakaszok hosszanak egyenlGségébdl felirhatjuk, hogy
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Pontosabban  szamolva: elég belatni, hogy 1 -—
7 <52, négyzetre emelve 49 < 50, ami igaz.
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II. megoldas. Ismeretes (és konnyen belathato), hogy a derékszogl haromszogbe irhato kor r sugarara fennall

b—c .
u. Irjuk ¢ helyébe a vele egyenls v/ a2 + b2-et:
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a kovetkez6 egyenlGség: r =
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Felhasznalva, hogy (a szamtani és a négyzetes kozép kozotti egyenlStlenség miatt), felirhatjuk, hogy
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ahogy azt mar az elébbi bizonyitasban is lattuk.
Ezzel igazoltuk a feladat allitasat.




