Megoldas. Megmutatjuk, hogy belefér a négyzet a kockaba. Jeloljik az egységkocka csicsait az dbrdn lathatéd
moédon. Rogzitsiink egy 0 < = < 1 tavolsagot, és vegyiik fel az AB, BC, GH és HFE éleken azokat a P, Q, R és
S pontokat, amelyekre AP = CQ = GR = ES = x. Ekkor a kocka szimmetridja miatt PQ = RS és mindkét szakaszt
merdlegesen felezi a BDHF sik, tehat a PQRS négyszog téglalap.

Pithagorasz tétele segitségével az x fiiggvényében kdnnyen megadhatjuk a téglalap oldalainak hosszat. A PBQ és
az EAP haromszogek nyilvan derék szogiek, ezért PQ? = PB? + BQ* = 2(1 — x)2 és PE? = AE? + AP? =1+ 22
A kocka HE éle merdleges az ABFE lapra, ezért PES< = 90°, tehat

PS? = PE? + ES? =1 + 222

Ha tehat z-et noveljik, akkor PQ csokken, PSS pedig né. Egy téglalapba irhaté legnagyobb négyzet oldaldnak hossza
megegyezik a téglalap nem hosszabb oldalanak hosszaval. Ezért a PQRS téglalapba irhato négyzet akkor lesz a leg-
nagyobb, ha PQ = PS teljesiil. Ekkor

1
21 —2)> =1+ 22, azaz z = T

Ebben az esetben

PQ:PS:\/g:?)T\/Ezl,O6>1,O5.

Tehat ha a P, @, R és S pontokat a megfelel§ élek negyedelGpontjainak valasztjuk, akkor a kocka és a PQRS sik
metszetében elfér egy 1,05 x 1,05-0s négyzet.
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Megjegyzés. Megmutathato, hogy a megoldasban konstrualt T\/_ oldala négyzetnél nagyobb négyzet mar nem fér el az

egységkockaban. Ennek belatasa azonban jéval nehezebb feladat, mint magénak a négyzetnek a megtalalasa.



