I. megoldas. Ha a pontok szama legfeljebb négy, akkor a feladat allitdsa azonnal adodik. Tegyiik fel, hogy n > 4,
és az allitas nem igaz. Valasszunk egy olyan e egyenest, amelyre az adott pontok koziil legaldbb harom, P, R és .S
is illeszkedik. Feltevésiink szerint e legfeljebb n — 2 pontot tartalmaz, ezért az n pont koziil valaszthatunk két olyat,
T-t és U-t, amelyek nincsenek rajta e-n. A TU egyenesnek legfeljebb egy kozos pontja van e-vel, ezért feltehets, hogy
sem R, sem S nincs rajta a TU egyenesen. Ekkor viszont az {R, S,T,U} pontnégyes koziil nem tudunk kivalasztani
harom kollinearisat, mert barmely harmat valasztjuk, azok kozt szerepel vagy az (R, S), vagy a (T,U) par, ezen
péarok barmelyikének Gsszekotd egyenese viszont a mésik par egyik pontjat sem tartalmazza. Tehat feltevésiinkbdl
ellentmondést kaptunk, azaz a pontok koziil legalabb n — 1 kollinearis.
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II. megoldas. Az allitast n szerinti teljes indukcioval bizonyitjuk. Ha n < 4, akkor az allitds nyilvanvalo. Tegyiik
fel, hogy n > 5, és n — 1 pont esetén az allitast mar belattuk. Hagyjuk el a ponthalmaz egyik pontjat. A fennmaradé
n — 1 elemii ponthalmazra a feltételek teljesiilnek, tehat az indukcios feltevés alapjan talalhato benne egy n — 2 elemii
A részhalmaz, melynek pontjai egy egyenesre esnek. Hagyjuk el most az eredeti ponthalmazbol A-nak egy pontjat.
Az igy kapott n — 1 elemi ponthalmazban is talalhato egy n — 2 elemi B részhalmaz, melynek pontjai egy egyenesre
esnek. Mivel A # B, a C = AU B halmaz legalabb n — 1 elemd. Megmutatjuk, hogy ennek pontjai egy egyenesre esnek.

Mivel |ANB| > n—4 > 1, azért C biztosan tartalmaz egy P pontot. Tegyiik fel, hogy C-nek nincs t6bb pontja. Ekkor
|A\{P}| =|B\{P}| =n— 3> 2 miatt létezik négy pont, R, S € A\ {P} és T,U € B\ {P}, melyek koziil semelyik
harom nem esik egy egyenesre. Ez azonban ellentmond a feltételeknek, tehat C legalabb két pontbol all. Legyen e a C
két kiilonb6zd pontjanak 6sszekotd egyenese. Mivel A pontjai is és B pontjai is kollinedrisak, uniojuk minden pontja
rajta kell hogy legyen az e egyenesen. Tehat az allitds n pontt halmazra is igaz, s ezzel a teljes indukciés bizonyitast
befejeztiik.



