Megoldas. Amennyiben a konvex négyszog valamelyik csicsa a korlemez belsejében helyezkedik el, a négyszog
oldalait lehet tigy novelni, hogy a csticsokat a korivre vissziik ki oly moédon, hogy az adott belsé cstcson at nem mend
atléra meréleges, az adott pontra illeszkedd félegyenes és a korvonal metszéspontja lesz az 4j csics.
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Pitagorasz-tétellel azonnal lathatd, hogy ezekben az esetekben a két csatlakozo oldal hossza nem csokken. Elegendd
tehat harnégyszogekre bizonyitani az allitast. Irjuk fel a négyszog teriiletét az atlokkal és az oldalakkal is.

Tapcp =Tapc + Taco,
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ahol ¢ az atlok szoge, 8 = ABC<, § = CDA<; a, b, ¢, d a hurnégyszog oldalainak, e és f pedig az atloinak a hossza.
A htrnégyszog szemkozti szogei kiegészits szogek, szinuszaik megegyeznek, tovabba felhasznaljuk a keriileti szogek
szinusza és a hozzajuk tartozé hirok hossza kozotti Osszefiiggést:

efs2in(p = abs;nﬁ Cds2in5 = (ab+cd)smﬁ = (ab + cd)

2
A maésik atloval is két haromszogre bontva a négyszoget:
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TaBcp = (bC+ da)é.

A két képlet Gsszeszorzasaval:
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T2 pop = <€f 32““ ‘P> = (ab+ cd)(be + ad)

Egyszeriisitve e f-fel, felhasznélva, hogy R = 1, tovabba alkalmazva a szamtani és mértani kozép kozotti egyenlGtlen-
séget:
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Azt kaptuk, hogy

ef sin? ¢ S abcd'
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A hiarnégyszog atloi legfeljebb akkorak, mint a kor atmérsi, tovabba sinp < 1, tehat abed < 4. Egyenlség csak
abban az esetben lehetséges, ha mindkét 4tl6 atmérs és 90°-os szOget zarnak be egymassal, azaz a négyszog négyzet.

Megjegyzés. Az allitas csak konvex négyszogre igaz, mert legyenek példaul a mellékelt konkav négyszog oldalai a = b = V3,

¢ =d = 2. Ekkor
a-b-c-d:(\/g)2(\/§)2:6.
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