I. megoldas. Ha a®+b® = 1 és a, b pozitiv szamok, akkor a,b < 1; ellenkezs esetben mar az egyik kibe is legalabb
1 lenne. Rendezziik a4t az egyenl6tlenség bal oldalat és hasznaljuk fel a feltételt is:
a4+ +(@-1)0b-1)—-1>0,
A+ +(@a—-1)0b-1)—a®-b*>0,
a*(1—a)+b*(1—=b)+ (a—1)(b—1) > 0.
Latjuk, hogy 0 < a,b < 1 miatt a®(1 — a) és b*(1 — b) pozitivak, mig (a — 1) és (b — 1) negativak, tehat szorzatuk
szintén pozitiv. A bal oldal harom pozitiv tag Gsszege, az allitas igaz.

II. megoldas. Az a és b pozitiv szamok harmadik hatvanyainak 6sszege 1, ezért mindkét szam 1-nél kisebb. Tudjuk
tehat, hogy a > a? > a® és b > b? > b. Szorozzuk be az egyenl6tlenséget 2-vel és a bal oldalrél mutassuk meg, hogy
pozitiv. Kézben még egyszer felhasznaljuk a feltételt is.

2a° + 2ab + 2b% — 2a — 2b > a® 4+ a® + 2ab + b + b® — 2a — 2b =
=a?+b>+2ab—2a—2b+1=(a+b—1)°

Tudjuk, hogy a + b > a® +b® = 1, tehat (a + b — 1)2 > 0.



