Megoldas. A nevezSben nem allhat nulla, igy  # —1. A nevezdkkel torténs szorzas és a kéttagu polinom negyedik
hatvanyanak kifejtése utén
44 4z" = 3(1 + 4z + 62% + 42° + 2*),

tovabbi beszorzast és nullara rendezést kovetSen pedig
zt —122% —182° — 122 +1=0

adodik. Ez a szimmetrikus negyedfokt egyenlet gyakran el6fordulé u.n. ,reciprok egyenlet”, amely minden esetben
masodfokt egyenletre vezethetd vissza. Az egyenletnek lathatéan nem gydke az x = 0, igy oszthatunk z%-tel:

11
a? =12z — 18 — 12— + — = 0.
T T

1 1
Most vezessiink be 1j ismeretlent az x + — kifejezés helyett. Az x + — = a helyettesitéssel, illetve négyzetre emeléssel
x x

és rendezéssel )
1 2 2 1 2
z+—| =a" = ¥+ 5=a -2
x x
Alakitsuk at az egyenletet az 0j ismeretlen segitségével:
1 1
?+ = —12 (;v—i——) —18 =0,
x x
a® — 12a — 20 = 0.

Az egyenlet gyokei a; 2 = 6 £2v14. Az a = 6 — 2v/14 abszolut értéke kisebb, mint 2, igy nem lehet egy valos szam és
reciprokdnak Osszege. Valos megoldasokat csak az a = 6 + 2v/'14 esetben kaphatunk.

1
v4—=6+2Vl =2’ — (6+2V14)z+1=0.
T19 =3+ 14+ /22 + 614

A megoldasok valoban ki is elégitik az egyenletet.

Megjegyzés. A feladat szbvegében nem szerepelt az alaphalmaz, ennek megfelelGen azok is teljes pontszamot kaptak, akik a
komplex gyokoket is meghataroztak. Ezek az a = 6 — 2v/14 értékbdl

3,4 =3 — V14 £iv/6V14 — 22



