Megoldas. Vegyiink fel egy olyan derékszogd koordinatarendszert, amelynek origdja O, és benne az ellipszis
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1. dbra

Ha az ellipszis tetszéleges T pontjara OT = r és az OT szakasz az = tengely pozitiv felével « irdnyitott szoget zéar be,
akkor a T pont koordinétéi (r cos a, rsin «). Ezért
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Jelolje j = 1,2,...,nesetén a P; pont O-ra vonatkozo tiikérképét P, ;. Ekkor OP; = OP, ;. Ha az OP,; szakasznak
az x tengely pozitiv felével bezart irdnyitott szoge a; (i = 1,2,...,2n), akkor minden 1 < i < 2n esetén fennall a
POP 1< =iy — o = z
n
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egyenlség. Ezért a; = 0414—(1'—1)z minden 1 < ¢ < 2n esetén, tehat az
azonossagot felhasznélva kapjuk, Hogy
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1) Osszefiiggést, valamint a sin x = cos (5 —:1:)
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Vagyis feladatunk allitasanak igazolasahoz elegendd azt megmutatni, hogy barmely £ szdg esetén

A cos 2B = 2cos? § — 1 sszefiiggés szerint ez egyenértékii a

2n
;cos <2ﬂ+ (i — 1)%) =0

egyenlGséggel, a koszinuszfiiggvény periodicitdsa miatt utobbi pedig a

ancos (2/3+ (i 1)%”) ~0

i=1
egyenldséggel. Itt a bal oldalon az O kézéppont egységsugara korbe irt olyan szabalyos n-szdg csticsainak x-koordinatai
szerepelnek osszeadandoként, amelynek egyik csicsa a (cos2(,sin28) pont (2. dbra).
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Ezen koordinatak Osszege megegyezik az O kozéppontbdl a sokszog csicsaiba mutatdé vektorok Osszegének elss
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koordinatajaval. Viszont ez az Osszegvektor nem valtozik meg, ha a sokszoget O koriil il szoggel elforgatjuk. Olyan
n

2
vektor viszont, amely a —-szog elforgatasnal nem valtozik, csak egy van, a 0. Ennek persze mindkét koordinatéja 0,
n

tehét a koszinuszok Osszege is 0, amivel allitdsunkat belattuk.



