Megoldas. Legyen az AB oldal felez6pontja G, a C pont G-re vonatkozé tiikorképe C’, H pedig jelolje azt a
pontot, melyre az F'DAH négyszog paralelogramma. El§szor megmutatjuk, hogy H rajta van a CC’ szakaszon.

C/

1. dbra

Mivel DE parhuzamos CB-vel, az ADFE és AC’_B> haromszogek hasonléak. Legyen aﬁsonlﬁg aranya A. Ekkor
0 < A<1 HaCA =aés CB = b, akkor tehdt DA = Aa és DE = Ab. Ezért CD = CA — DA = (1 — N)a, s gy
felhasznalva, hogy a CDEF és az AHF D paralelogrammak szemkdzti oldalvektorai egyenlek, kapjuk, hogy

C'—}}:C'—/i—i—ﬁ:a—i—ﬁ:a—i—ﬁ—@:
—a+DE—-CD=a+Xb—(1-Na=Aa+b)=CC.

Vagyis a H pont rajta van a CC’ szakaszon.

Ezek alapjan a szerkesztés menete a kovetkezd. Az A csics, mint kdzéppont koriill DF sugarral kort rajzolunk,
a kor és a CC’ szakasz H metszéspontjan at AC-vel parhuzamos e egyenest szerkesztiink. Az e és AB, illetve CB
metszéspontjai adjak a szerkesztendd paralelogramma F, illetve F' csicsat. Végiil az F-n at C B-vel huizott parhuzamos
kimetszi C' A-bol a D pontot. Az igy szerkes tet%’DEF négyszbg_nyilvan paralelogramma, s ha C"IT_ik = \CC'" =
A(a + b), akkor a parhuzamossagok miatt ITE?: CF = M\b és ezért DA = Aa. Ekkor viszont

DE=Xb—(1-Na=Aa+b)—a=CH—CA=AH,

vagyis DF ugyanolyan hosszu, mint AH, tehat a CDEF négyszog eleget tesz a feltételeknek.

A megoldasok szama 2, 1 vagy 0, attol fiiggden, hogy az A kdzéppontt DF sugart kornek és a nyilt CC’ sza-
kasznak hany kozos pontja van. Ezt részletesebben az A-bol a CC’ egyenesre bocsatott merdleges T talppontjanak
elhelyezkedését vizsgélva frhatjuk le.

AH, = D1F; =\DyF> = AH>
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3. abra

e 2 megoldas van, ha T a CC’ szakasz bels6 pontja és AT < EF < min{AB, AC} (2. dbra).

e 1 megoldas van, ha

o T a CC' szakasz bels§ pontja és AT = EF;
o T a CC' szakasz belsS pontja és

AT < min{AB, AC} < EF < max {AB, AC};
o T nem bels6 pontja a CC’ szakasznak és AT < min{AB, AC} < EF < max{AB, AC} (3. dbra).
e Ha az el6z6 feltételek egyike sem teljesiil, akkor nincs megoldas.

A DF 4tl6 hossza nyilvan akkor minimélis, ha AH minimélis. Ismét megkiilonbdztetiink két esetet. Ha T a C'C’
szakasz bels6 pontja, akkor ez H = T esetén kovetkezik be, ha pedig T' nem bels6 pont, akkor az 4t16 hosszanak nincs
minimuma. Ekkor DF legrovidebb hossza tetszélegesen kozel lehet az AB és AC' oldalak koziil a rovidebbikhez akkor,
ha H tetszélegesen kozel van a C vagy a C’ ponthoz, de minden esetben hosszabb lesz a két oldal koziil a révidebbiknél.



