Megoldas. Ismert a Feuerbach-kornek az a tulajdonsaga, hogy atmegy a haromszog oldalfelezé pontjain. Ezt fogjuk
kihasznalni a bizonyitas soran. Az dbra jelolései alapjan az F;-k a megfelel§ oldalak felezGpontjai, az ezeket Osszekdts
szakaszok kozépvonalak. Egy haromszog oldalhoz az a koézépvonal tartozik, amelyik parhuzamos és fele akkora mint
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az oldal. Emiatt a kdzépvonalak altal alkotott haromszog hasonl6 ez eredetihez és a hasonlosag aranya 3
Tekintsiik két, egy atlohoz tartozd haromszog Feuerbach-korét, példaul ABC és ADC héaromszogekét. Konnyen
belathatd, hogy ha ennek a két kornek csak egy kozods pontja van, akkor az eredeti négyszog atloi felezik egymaést,

tehat rombuszrol van sz, és ekkor az allitas nyilvanvalo.
Tehat feltehetjiik, hogy a koroknek két metszéspontja van, F5 és F. Ha sikeriil megmutatnunk, hogy F' rajta van

BDCA vagy ABDA Feuerbach-korén, akkor készen vagyunk, mert hasonlé elgondolés alapjan a mésikén is rajta lesz.

Megmutatjuk, hogy az F F3 F» Fs négyszog hurnégyszog. Ugyanis ekkor — mivel ebbdl harom pont BDCA Feuerbach-

korén van — a negyedik is azon lesz.
A kozépvonalak tulajdonsagai miatt

FiFsFo<x= ABC<«, valamint F5FoFi<< = CAB<.

Ezutan a keriileti szogek tétele miatt F} F5Fo<< = F1 FFo< és F5Fo F1<< = F5FF1 <.
Hasonloan
FyFsF3< = ADC<«, valamint FyF3F5<= DAC<.
A keriileti szogek tétele miatt pedig FyF5F3<t = FyFF3< és FyF3F5<q = FyFF5<.
Ez viszont azt jelenti, hogy

F3FFy< = 360° — (FyFF3< + FyFFs<+ Fs FFAi<+ F1 FFyq) =
=360° — (ADC< + DAC< + CAB< + ABC«) =
=360° — (ADC< + DAB< + ABC<) = DCB«.

Viszont a kozépvonalak tulajdonsagai miatt F3FgFo<t = DCB<. Ez azt jelenti, hogy F3F Fo< és F3FgFs< is egy
harhoz, az F5F»-hoz tartozo keriileti szogek. Azaz F'F5Fo Fg négyszog htrnégyszog. Ezt kivantuk belatni.
Az allitas konkav négyszogekre is igaz, és hasonloé gondolatmenettel lathato be.
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