Megoldas. A feladat allitasa szerint léteznek olyan y és z egész szamok, amelyekre a | p(y) és b | p(z). Irjuk ol az
a és b szamokat primtényezds alakban:
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Az egységes jelolés érdekében megengedjiik, hogy a szerepls primek kitevGje nulla is lehessen, és a primeket aszerint
csoportositjuk, hogy melyik szamban szerepelnek nagyobb kitevével — vagyis k; < K; és m; < M; (minden i-re és
j-re). Ekkor az
a =@ gM es by =plipke L pf

szamok egyméshoz relativ primek, és a legkisebb k6zos tobbszorosiik

abr =gt qy"™ gy
ami megegyezik a és b legkisebb kozos tobbszorosével. A korabbi feltételek miatt nyilvan a1 | p(y) és b1 | p(2).
Mivel a; és by relativ primek, a kinai maradéktétel szerint létezik olyan x egész, amelyre

zr=y (mod a;)

és x = z (mod by).

Az 2 =y (mod a;) miatt p(x) = p(y) (mod aq), hiszen p egész egyiitthatos, és a kongruencidkat beszorozhatjuk
egész szammal, hatvanyozhatjuk és Ossze is adhatjuk.

Hasonloan, a mésodik feltételbsl kovetkezik, hogy p(z) = p(z) (mod by). Igy p(x) ai-gyel és bi-gyel is oszthato,
tehéat oszthato a; és by legkisebb kozos tobbszorosével is, ami pedig egyenld a és b legkisebb k6zos tobbszorosével.
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