Megoldas. Jeloljiik a paralelogramma csucsait A, B, C, D-vel — ugy valasztva a bettizést, hogy AB = CD = a
és AD = BC = b teljesiiljon. A szomszédos szogfelez6k metszéspontjai legyenek P, Q, R és S, a szogfelezGknek a
paralelogramma hataraval valo, a csucsoktol kiillonbozd metszéspontjai pedig K, L, M és N. Az a < b < 2a feltételbsl
kovetkezik, hogy a pontok sorrendje az dbrdn lathatonak megfeleld.

Mivel a paralelogramma szomszédos szogeinek 6sszege 180°, a szomszédos csticsokbol indul6 szogfelez6k merdlegesek
egymasra. Tehat a PQRS négyszog téglalap. mert minden szoge derékszog. A BM és AL szogfelezGk merdlegességébdl
az is kovetkezik, hogy az ABL haromszog egyenls szariu, a = AB = BL.
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Ugyanigy kapjuk, hogy a CDN haromszog is egyenls szara. Ezért a P és R pontok rajta vannak az AD és BC
egyenesek kézépparhuzamosan, s ugyanigy lathatjuk be azt is, hogy a QS egyenes pedig AB és C' D kézépparhuzamosa.
Ha a PR egyenesnek a paralelogramma mésik két oldalaval valé6 metszéspontjat az dbra szerint E és F' jeloli, akkor
EP az ABL, RF pedig a CDN haromszog kdzépvonala. Vagyis
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amibdl kapjuk, hogy a PQRS téglalap atloinak hossza
PR=FF—-(EP+RF)=b—a.

A PQRS atloi altal bezart szog megegyezik a paralelogramma ABC'< = « sz0gével, ezért az ismert teriiletképletek
alapjan a paralelogramma, illetve a téglalap teriilete:

Tapcp = AB - BC -sina = absina,

illetve

PR-QS-sina  (b— a)’sina
2 - 2 '
A paralelogramma egységnyi teriileti, ezért a keresett teriilet

Tpqrs =

T _ TPQRS _ (b—a)2
PORS = T seD 2ab



