I. megoldas. A gondolt szdmok k6zott nem szerepelhet a nulla, hiszen az ebbdl képezett egytagu 6sszeg is nulla
lenne. A megadott 2" — 1 darab szam noévekvs sorrendben legyen
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itt a; a gondolt szdmok koziil az Osszes negativnak az Osszege — ha volt koztlik negativ, vagy, ellenkez6 esetben, a
legkisebb gondolt szdm, ami ilyenkor sziikségképpen pozitiv. Mivel az utdbbi esetben éppen a B. 4249. feladat specialis
esetét kapjuk feltehets, hogy az els6 eset all fenn, azaz a; < 0. Legyen b; = |a; —a;|, hai =2,3,...,2"—1, illetve legyen
b1 = a1. A by,ba,...,ban_1 szamok éppen a gondolt szamok abszolut értékeibdl képezett Osszegek, ezért az emlitett
feladat megoldasa szerint azok egyértelmiten meghatarozhatok. Ezutan megmutatjuk, hogy nem csak a gondolt szamok
abszolut értékei, hanem maguk a gondolt szamok is egyértelmten megkaphatok, azaz nincs két olyan kiilonb6z6 szam
n-es, amelyhez ugyanazok az a; értékek tartoznanak. Tegyiik fel, ezzel ellentétben, hogy létezik két ilyen n-es, A és
B; mint lattuk, ezek egyméastol eltérs tagjai csupan elGjeliikben kiilonboznek. Legyen m az ilyen elemeknek a szama.
Jelolje az m darab eltérd, A-beli elem koziil a negativak Osszegét «, a B-beli megfelel6 negativak Osszegét 5. Mivel
A-ban az a — 8 néhany ottani szamnak az Osszege, azért o — 8 # 0, igy |a| # |B]; legyen pl. |o| > |8]. Hagyjuk
el A-bol azt az m darab elemét, amely (el§jelében) eltér B megfelels elemeitdl, jeloljiik a megmarad6é n — m darab
(nem feltétleniil kiilonbozs) szam egyiittesét A’-vel. Az A’-beli szdmokbol képezhets legnagyobb Osszeg (az Osszes
benne szerepls pozitiv szam Osszege) asn_1 — B. Hasonloan kapjuk, hogy B-bdl elhagyva az m darab eltéré szamot,
a megmaradt B’ jhalmaz” elemeib6l képezhetd legnagyobb 6sszeg agn_1 — o > aon_1 — (3. Ellentmondést kaptunk,
hiszen A’ nyilvanvaléan azonos B’-vel.

Megjegyzés. A gondolt szamok egyértelmiiségének fenti elegans indirekt bizonyitadsa nem ad kozvetlen eljarast e szamok
meghatarozasara (kivéve azt a kizart esetet, amikor a szamok pozitivak). A kovetkez6 megoldas viszont éppen egy ilyen eljaras
megadasaval oldja meg a feladatot.

II. megoldas. Tekintsiik ugy a feladatot, hogy egy m-elemd halmaz részhalmazaiban 1évé elemek Gsszegeibdl
akarjuk a halmazt visszafejteni. Az {ires halmaznak megfelels 6sszeg legyen a nulla.

A legnagyobb Osszeg biztosan az Gsszes pozitiv elem Osszege. Mi lehet a masodik legnagyobb Osszeg? Ez kétféle-
képpen johetett létre attol fliggden, hogy milyen szam abszolit értéke a legkisebb.

Ha egy pozitiv szam abszolit értéke a legkisebb, akkor a mésodik legnagyobb Osszeg ugy jott létre, hogy 6sszeadtuk
a pozitivakat a legkisebb kivételével. Ha egy negativ szam abszolut értéke a legkisebb, akkor a masodik legnagyobb
Osszeget ugy kapjuk, hogy Osszeadjuk a pozitivakat, és még a legnagyobb negativ szadmot is hozzajuk adjuk. Ebbdl
adodik, hogy a két legnagyobb Gsszeg kiilonbsége biztosan az egyik szam — a legkisebb abszolit értékid szam — abszolut
értéke; legyen ez a szam p. A részhalmazok parba allithatok ugy, hogy két, parba allitott részhalmaz csupan abban
kiikonbozik, hogy az egyikben benne van p, a masikban pedig nincs. (Az iires halmazhoz az egyelemt {p} részhalmaz
fog tartozni.) Ennek alapjan az Osszegek is parba allithatok gy, hogy a péarok tagjainak kiilonbsége mindig p abszolat
értéke legyen. Az Osszegek e megfelelg parbaallitasat kezdetben nem latjuk ugyan, de — mivel véges sok szam van —
az Osszes parbadllitasok szadma is véges. Ezért meg tudjuk taldlni az Osszes olyan parbadllitast, amelynél a parok
tagjainak kiilonbsége p abszolut értéke. Mivel az tires halmazhoz a {p} részhalmaz tartozott, a 0 parja p lesz. Tehat
ezzel a modszerrel nem csupan p abszolat értékét, hanem magét a p-t (az elGjelével egyiitt!) is meg tudjuk hatarozni.
Minden Gsszegnek egyértelmiien megkapjuk a parjat: a legnagyobb Sy sszeg parja So = S1—|p|, a csdkkend sorrendben
ezutan kovetkezd Ss parja Sy = S3 — |pl, és igy tovabb. Ha p > 0, akkor pontosan az Ss, Sy, ... Osszegek tartoznak
a p-t nem tartalmazo6 részhalmazokhoz, mig p < 0 esetén az Sy, Ss,... Osszegek. Ezutan mar mindkét esetben csak
azokat az Osszegeket vizsgaljuk, amelyek azoknak a részhalmazoknak felelnek meg, amelyekben nincs benne p. Ezzel
visszajutottunk az eredeti feladathoz, de a gondolt szamok szdma eggyel csokkent.



