Megoldas. Nézziink néhany elemet a sorozat elejérdl, ha a kezds elem 0:
ay =0, ay=1, ay=7, ay=85=5-17, ag="7651="7-1093,
ag = 58 537 801 + 38 255 + 1 = 58 576 057,

ah, = 3 431 154 453 667 249 + 292 880 285 + 1 = 3 431 154 746 547 535 =
=5 766 646 632853 -5-7-17.

Az utols6 szamnal az 5 766 646 632 853 nem oszthatod az 5, 7, 17, 1093 egyikével sem, igy van még ezeken kiviil legalabb
egy primosztdja.

Mivel — a rekurzié miatt — a sorozat barmely elemének egy adott szammal valé osztasi maradéka kizarélag az &t
kozvetleniil megel6z8 elem osztési maradékatol fiigg lathatjuk, hogy ha egy ilyen sorozat k-adik eleme, aj oszthatd
7-tel, akkor a k + 2t-edik elemek mindegyike oszthatd 7-tel, hiszen ekkor az aj szdm 7-es maradéka megegyezik a
fenti a} = 0 kezdGelem 7-es maradékaval, igy az ajio 7-es maradéka megegyezik a fenti af = 7 maradékaval stb.
Hasonlo &llitas érvényes 7 helyett barmilyen szamra, példaul az 5-nél és a 17-nél minden harmadik tag adja ugyanazt
a maradékot, az M = 5 766 646 632 853 pedig minden hatodik lépésben jelenik meg.

Az eddigi észrevételek alapjan olyan sorozatot készitiink, amelynek mindegyik eleme (valodi modon) oszthato
az 5, 7, 17, M szamok valamelyikével. Megfigyeléseink szerint elegends, ha ez a sorozat els6 hat tagjara teljesil (a
valodi oszthatdsagot az biztositja a tovabbiakban is, hogy a sorozat szigorian monoton né). Ehhez a kezd6tagot kell
alkalmasan megvalasztani. Tekintsiik a kovetkezd tablazatot:
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[5]-17 7-1093
[7] 1093 58 576 057 5-17
58 576 057 | 5-7-[17|- M 7-1093

[5]-[7]-17- M 58 576 057
| \ | 5-7-17-[M]]

Tablazatunk szerint, ha a sorozat kezd&tagja 5-tel és 7-tel osztva 1-et, 17-tel osztva 7-et ad maradékul és oszthato
M-mel, akkor az 1., 2., 3., 4., 5., 6. tag rendre oszthato6 lesz M-mel, 7 - 17-tel, 5-tel, 7-tel, 17-tel, 5 - 7-tel.

Tehat elegendd, ha a sorozat els6 eleme olyan A pozitiv egész, amely 5-tel és 7-tel osztva 1-et, 17-tel osztva 7-et
ad maradékul és oszthatdé 2M-mel. Az 5, 7, 17 és 2M szamok paronként relativ primek, ezért a kinai maradéktétel
szerint létezik ilyen A. Nyilvan (2M | A miatt) az A Osszetett szam, a sorozat tobbi eleme pedig azért Gsszetett, mert
oszthato az emlitett szamokkal, és nagyobb A-nal.
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Megjegyzés. A kinai maradéktétel a kovetkezot allitja: ha az mi, ma, ..., mi egészek paronként relativ primek, és c1, c2, .. .,
ck, tetszoleges egész szamok, akkor létezik olyan (pozitiv) egész szam, amelynek m;-vel valo osztési maradéka megegyezik a c¢;
osztasi maradékaval (minden 1 < ¢ < k-ra).



