I. megoldas. Mindkét egyenletet négyzetre emeljiik, majd a kapott egyenleteket osszeadjuk. A cos? o +sin? o = 1
azonossag figyelembe vételével kapjuk, hogy

3+ 2(cosx cosy + cos T cos z + cos y cos z) +

. . . . . . 27 9 36
+ 2(sinxsiny + sinx sin z + siny sin z) = vy + i-1° 9;

ebbdl:
(cosx cosy + sinz siny) + (cos z cos z + sinx sin z) 4 (cos y cos z + sin y sin z) = 3.

A cosacosf + sinasin 8 = cos (a — ) addicios képletet mind a harom tagra alkalmazva: cos (z — y) + cos (x — z) +
cos(y — z) = 3. Mivel a cos fiiggvény értéke nem lehet nagyobb, mint 1, ez az egyenlet csak ugy teljesiilhet, ha
cos(x —y) =cos(x —z) =cos(y —z) =1, azaz (x — y), (x — 2), (y — 2) a 27 egész szamu t6bbszorosei:

y =+ 2kom; 2z =ux+ 2ksm,
ahol ks, k3 tetsz6leges egész szamok. Ekkor cosxz = cosy = cos z és sinx = sin y = sin z; mindezt az eredeti egyenletekbe
beirva:
3 . : . 3
cosx—i—cosx—i—cosx:T, smx—f—smx—i—smx25,
mas szoval
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sSiInxr = 5;
ebbdl:
™
xr = g + 2k17T,

ahol k; tetsz6leges egész szadm. Tehat a megoldas:

x:%—i—lew, y:g+2k27r, z=%+2k3w,

ahol ki, ko, k3 tetszéleges egész szamok.
II. megoldas. Képzeljiik el a feladatot Ggy, mintha a komplex szamsikon harom, egységnyi hosszisagi vektor

33

Osszegeként kellene elgallitani a 5 + i5 vektort. Bevezetve ugyanis az s = cosz + ¢sinx, t = cosy + isiny,

u = cos z + ¢sinz egységnyi hosszii komplex ismeretleneket, az s +t + u = — + 25 egyenlet a komplex szadmok

korében éppen azt jelenti, hogy az egyenlet bal oldalanak valés része, cosx 4 cosy + cos z egyenld a jobb oldal valés

3V3
részével, Tf—vel, és az egyenlet bal oldalanak képzetes része, sin x4 sin y+sin z egyenl6 a jobb oldal képzetes részével,

3
§—del; ezek pedig éppen a feladat egyenletei.
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Irjuk fel az s+t +u=——+ 15 Osszegre a haromszog-egyenlGtlenséget:
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A kapott egyenlGség éppen azt jelenti, hogy az s, t, u vektorok parhuzamosak és egyenls allasuak, igy |s| = [t| = |u| = 1
miatt s =t = u, ezért

3v3 3
3—|5|+|t|+|u|2|S+t+u|—|T\/_+i§
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:t: = — B — ) — = — '—,
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Tehéat cosx:cosyzcosz=T,Sinxzsinyzsinz:§,azazamegoldés:

x:g+2]m, y:g—f—Qmw, 22%4-27171',

ahol k, m, n tetsz6leges egész szamok.



