I. megoldas. Mivel a haromszog C cstcsanél 1évs szog 120°, a keriileti szogek tétele alapjan az F pontbol
az AB szakasz 120°-0s szogben latszik. Ennek a szognek a szogfelezGjén van rajta az O pont, mivel F az AB iv
felez6pontja, ezért AFO< = OFB< = 60°. Az AFO és OF B haromszogek egyenls szaruak és van 60°-os szogiik,
ezért szabalyosak, tehat AF = FB =r.

Az MT4CTp négyszog hurnégyszog, mert két szemkozti szoge derékszog (1. dbra).

1. dbra

A hurnégyszogek tétele alapjan AM B+ Ta4CTp = 180°. Az utobbi megegyezik AC B< = 120°-kal, mivel csiicsszo-
gek, ezért AM B< = 60°. Ugyanakkor AOB< = 2-60° = 120°, ezért az AM BO négyszog is hurnégyszoég. Az AOB
haromszog koriilirt kérének kézéppontja F, mert FA=FO = FB =r.

Mivel AM BO huirnégyszog, az M pont rajta van az AOB héaromszog koriilirt koérén, amibgl kovetkezik, hogy
MF = FO = r, és ezt kellett bizonyitani.

_)II. megoldas. Mivel M a magassagpont és O az ABC héromszog koré irt kor kézéppontja, tudjuk, hogy O—]\>4 =
OA+ 0B + OC.

Vegytik észre, hogy az OAF B négysz0g rombusz, ugyanis a haromszogben a C csticsnal 1évs szog 120°, igy AOB<
is 120°, mert a C pontbol az AF' B iv kiegészit6 ivét latjuk 120° alatt, igy az a kdzéppontbol 2 - 120° = 240° alatt
latszik, vagyis AOB< = 360° — 240° = 120°, és F-bol az AB hur ugyanakkora szog alatt latszik, mint C-bsl. Ebbél
kovetkezik, hogy OAF és OF B egyenld oldalt haromszogek.

2. abra

Ha az OAE?> négyszog rombusz, akkor paralelogramma is, igy Oj + O? = O-I?' A 2. dbrdrol lathato, hogy

OM = OF + FM, igy . .
OM = OA + OB + OC = OF + OC = OF + FM,

amibdl kovetkezik, hogy O? = FT/[ . Mivel OF hossza egyenlé a kor sugaraval, az OF tavolsag egyenlé az OC
tavolsaggal, vagyis OF = F M.



