Megoldas. Elgszor hatarozzuk meg a beirt kor és hozzairt kérok és az oldalegyenesek érintési pontjainak a hé-
romszog csicsaitol valé tavolsagat. Jeloljiikk az érintési pontokat a 1. dbran lathaté médon D, E, F', G, H, J-vel. Egy
kiilsé pontbol egy korhoz huzott két érintGszakasz hossza egyenls, ezért AH = AJ, BG = BJ és CH = CG, tovabba
AE=AF =2, BD=BF =y é CD =CFE = z.

1. dbra
Az x4+y=c y+2z=aés z+x = b osszefiiggésekbsl kovetkezik, hogy 2z + 2y + 22 = a + b+ ¢ = 2s, azaz
r+y+z=s,ésigyr=s—a,y=s—0b, z=s5— c. A hozzairt korhoz huzott érintészakaszokra pedig
2AH = AH + AJ = (AC + CG) + (AB + BG) = AC + AB + BC = 2s,

tehdt AH =AJ=s, BG=BJ=s—¢,CH=CG =s—0.

Ezutan a 2. dbra jeloléseit hasznalva: E és D a hozzairt korok és az oldalegyenesek érintési pontjai. Tp és T, a beirt
kor és az oldalak érintési pontjai. Az el6z6ek alapjan:

AT, =AT.=s—a, AD =s—c¢, AE = s — b. Tehat

TwD=s—a+s—c=2s—a—c=(a+b+c)—a—c=1b

és
T.E=s—a+s—b=(a+b+c)—a—-b=c

2. dbra

Vegyiink fel az Op D egyenesen egy D’ pontot gy, hogy DD’ = TyI legyen. Tudjuk, hogy O, DA és IT, A derékszog.
Tehat DD'IT, téglalap. Igy D'I = DT}, = b. Hasonloan vegyiik fel E'-t is az O.F egyenesen. Itt E'T = ET,. = c. Mivel
DD'IT, ¢s EE'IT, téglalap igy D'I és E'I bezart szoge ugyanakkora, mint T, D és T, E szdge, azaz o.. Ebb6l kovetkezik,
hogy az ABC haromszog és D'IE’ haromszdg egybevagd, mivel két oldaluk és azok bezart szoge megegyezik.

Mivel AEA;<t és ADA;< derékszog és FAD< = «, azért

EA1D<=180° — a.

Ebbél kovetkezik, hogy IE’'A; D’ hurnégyszog. A koriilirt kor sugara R, mivel az ABC haromszog és a D'IE’
haromszog egybevags. Mivel ID'A; derékszog, Al a koriilirt kor atmeérdje. Tehat A;l = 2R, ezzel belattuk az
allitast.



