Megoldas. Legyen N = 45 + 65" Célunk, hogy N = 2% . 5% . ¢ alakban adjuk meg, ahol ¢ 5-tel és 2-vel sem
oszthaté. Ekkor N annyi O-ra végz6dik, amennyi a és b minimuma, hiszen a 10 annyiszor emelhet§ ki bel6le. Innen
a feladatot két lépésben fogjuk megoldani.

1. Megmutatjuk, hogy a értéke 625:

N = 45° 165" — 95° . 93° 4 95" 35% _ 931250 | 9625 3625 _ 9625 (280625 4 3625

Itt a masodik tényez6 egy paros és egy paratlan szam Osszege, azaz paratlan, vagyis N primtényezds felbontasaban
a 2 kitevGje 625.
2. Megmutatjuk, hogy b értéke 5:

N=4 46" =35-1" +(6+1)".

6
Ezt a két hatvanyt felbontva, mindkettében egyetlen 5-tel nem oszthatoé tag lesz, (—1)5 = 1es1% = 1, ezek éppen
kiejtik egymast. Nézzilik a tobbi tagot, azt vizsgalvan, hogy azokban az 5 milyen kitevén szerepel.

ElGszor nézziik az els6 hatvany felbontasat. Az elGjelt6l mostantol tekintsiink el, ez 5-tel vald oszthatosag szem-
15 625
n = 0-t mar kiejtettiik. n > 5-re nyilvan mindegyik tagbol kiemelhetd 5°.

pontjabol nem fontos. Ekkor ilyen forméju tagok jelennek meg: 5" - <

1-2-3-4-5

(15 625> 15625 -15624 - 15623 -15 62215 621
n = 5-re = .
n

A szamlaloban 5° szerepel, a nevezében 5'-n, igy ebben a tortben 5° a legnagyobb 5-hatvéany. Ezt megszorozva 5°-nel
56
az 5 kitevGje n = 5-re 10 lesz. 0 < n < 5 esetén ( ) nevezéjében 5° szerepel, szamlalojaban 5%, igy ezekre
n
az n-ekre is legalabb 6 az 5 kitevGje.

625
Most vizsgaljuk meg a masik hatvany felbontasat. Itt a tagok alakja 5™ - ( > n = 0-t mar kiejtettiik. n > 5-re
n

nyilvan minden tagban szerepel 5°.

(625) 625 - 624 - 623 - 622 - 621
n = 5-re =

1-2.3-4-5

n

A szamlaloban 5%, a nevezében 5'-n, igy ebben a tortben 5 szerepel. Ezt megszorozva 5°-nel az 5 kitevSje n = 5-re
625

8 lesz. 0 < n < 5-re < ) nevezGjében 5° szerepel, szamlalojaban 5%, igy a binomialis egyiitthatoban 5* szerepel, ezt
n

megszorozva 5"-nel, ahol n > 2, ezen tagokban az 5 kitevsje legalabb 6.
2
n = 1l-re 5- (615> = 3125 =5,

igy ez az egyetlen tag, amiben az 5 kitevsje kisebb, mint 6, konkrétan 5. N ilyen szamok Osszege, igy 5° kiemelhet
belGle, a visszamaradt masik tényezében pedig minden tag oszthaté lesz 5-tel, kivéve egyetlen tagot, igy még egy 5-0s
tényez6 mar nem emelhetd ki. Tehat valoban az 5 kitevGje N primtényezds felbontasdban 5.

Mivel N annyi 0-ra végzddik, amennyi a = 625 és b = 5 minimuma, igy N 6t darab 0-ra végz&dik.



