Szamozzuk meg a négyzet sorait fentrél lefelé, oszlopait pedig balrél jobbra 1-t6l 23-ig.

Szinezziik ki elGszor ugy a négyzetet, hogy a paratlan szamu sorok legyenek feketék, és a parosak pedig fehérek.
Ekkor 12 x 23 db fekete és 11 x 23 db fehér mez6 van. Minden 3 x 3-as négyzet vagy 3 db, vagy 6 db fekete mezGt
fed le, és minden 2 X 2-es négyzet pontosan 2 db-ot. Emiatt a 3 x 3-as négyzetek altal lefedett fekete és fehér mezsk
szaméanak kiilonbsége oszthaté 3-mal, valamint a 2 x 2-es négyzetek altal lefedett fekete és fehér mezsk szamanak
kiilonbsége is oszthatoé 3-mal. Tudjuk, hogy az Osszes fekete és fehér mezgk szamanak kiilonbsége 23. Ha az 1 x 1-es
négyzet fekete mezdén van, akkor a megmarado fekete és a fehér mez6k szamanak kiilonbsége 22, ami nem oszthato
3-mal, tehat a maradékot nem tudjuk lefedni 2 x 2-es és 3 x 3-as négyzetekkel. Emiatt az 1 x 1-es négyzet csak fehér
mez6n lehet, vagyis paros sorban.

Most szinezziik ki a 23 x 23-as tablat tgy, hogy a paratlan szamu oszlopok legyenek feketék, a parosak pedig
fehérek. Ekkor a fenti gondolatmenethez hasonlé modon kapjuk, hogy az 1 x 1-es négyzet csak fehér mezén lehet,
vagyis csak paros sorszamu oszlopban.

Most ugy szinezziik ki a 23 x 23-as tablat, hogy azok a sorok, melyeknek sorszama 3-mal oszthato legyenek pirosak,
a tobbi sor pedig legyen kék. Ekkor minden 3 X 3-as négyzet 6 db kék mez6t fed le, és minden 2 x 2-es négyzet vagy
2 db vagy 4 db kék mez6t fed le. Tehat minden 3 x 3-as és 2 X 2-es négyzet paros sok kék mez6t fed le. Tudjuk, hogy
Osszesen 16 x 23, vagyis paros szami kék mez6 van. Ha az 1 x 1-es négyzet kék mez6n van, akkor paratlan szama kék
mezd marad, tehat nem tudjuk a maradékot 2 x 2-es és 3 x 3-as négyzetekkel lefedni. Emiatt az 1 x 1-es négyzet csak
piros mezén lehet, 3-mal oszthaté sorszamu sorban.

Most szinezziik ki agy a 23 x 23-as tablat, hogy azok az oszlopok, melyeknek sorszama 3-mal oszthaté legyenek
pirosak, a tobbi sor pedig legyen kék. Akkor a fenti gondolatmenethez hasonléan kapjuk, hogy az 1 x 1-es négyzet
csak piros mezén lehet, 3-mal oszthato sorszami oszlopban.

Tehat az 1 x 1-es négyzet csak 6-tal oszthatdé sorszami oszlopban és 6-tal oszthaté sorszami sorban lehet, vagyis
Osszesen 9 helyen lehet a tablan.

Most megmutatjuk, hogy ez a 9 lehetGség meg is valésithato.

El6szor megmutatjuk, hogy ha k > 1, akkor (2k+1) x 6n-es téglalapot le lehet fedni 2 x 2-es és 3 x 3-as négyzetekkel.
Egy 3 x 6n-es téglalapot le lehet fedni csak 3 x 3-as négyzetekkel. Egy 5 x 6-0s téglalapot le lehet fedni az 1. dbrdn
lathato moédon. Egy 5 x 6k-s téglalapot is le lehet fedni tgy, hogy k db 5 x 6-0s téglalapra vagjuk, és ezeket mar
le tudjuk fedni. Egy (2k + 1) x 6n-es téglalapot pedig tgy fediink le (2k + 1 > 5), hogy a szélérdl levalasztunk egy
5 x 6n-es téglalapot. Ezt le tudjuk fedni, és maradt egy (2k+ 1 —5) x 6n = (2k — 4) x 6n-es téglalap, amit méar le
tudunk fedni csak 2 x 2-es négyzetekkel.

1. 4bra

2. abra

A 2. d@brdn lathatdé modon egy db 1 x 1-es és 4 db 5 x 6-0s téglalappal le tudunk fedni egy 11 x 11-es négyzetet, és
az 1 x 1-es négyzet lesz a kdzéppontja. Az i-edik oszlopban, j-edik sorban levs négyzet legyen az (i, j) négyzet. Legyen
az 1 x 1-es négyzet a (61; 6m) négyzet, aholl > 1, m > 1. Ekkor 4 db 5 x 6-0s téglalappal és az 1 x 1-es négyzettel fedjiik
le ezt a 11 x 11-es négyzetet, aminek az 1 x 1-es négyzet a kozéppontja. A 11 x 11-es négyzet sarkainak koordinataja:
(61 — 5;6m —5), (61 + 5;6m —5), (6] —5;6m+5), (614 5;6m+5). Mivel I >0, m >0, azért a 11 x 11-es négyzet
benne van a 23 x 23-as négyzetben.

A 11 x 11-es négyzet oldalai mentén vagjuk szét a 23 x 23-as négyzetet (3. dbra).
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3. dbra

Ekkor 8 db téglalapot kapunk: egy (6/—6)x (6m—6)-os téglalapot, egy 11 x (6m — 6)-os téglalapot, egy (18 — 61) x (6m — 6)-
os téglalapot, egy (18 — 61) x 11-es téglalapot, egy (18 — 61) x (18 — 6m)-es téglalapot, egy 11 x (18 — 6m)-es téglala-
pot, egy (61 — 6) x (18m — 6)-es téglalapot, és egy (6] — 6) x 11-es téglalapot. Mivel 6] < 23 és 6m < 23, emiatt [ < 3
és m < 3. Tehat mind a nyolc téglalap oldalai nulla, vagy pozitiv szamok. Ezek koziil négy olyan téglalap, hogy minden
oldala paros, tehat ezeket le lehet fedni 2 x 2-es négyzetekkel, és 4 koziiliik (2k 4+ 1) x 6n alakd, amit pedig le tudunk
fedni. Tehat igy lefedtiik a 23 x 23-as négyzetet. Belattuk, hogy az 1 x 1-es négyzet a (61,6m) koordinataju pontokban
helyezkedhet el.



