Megoldas. Ha a + b = 0, akkor a = b = 0, és az egyenlGtlenség nyilvan fennall.
Feltehetjiik tehat, hogy a + b > 0.
Ha a,b > 1 lenne, akkor a® > a? és b® > b2 alapjan,

a®+ b > a® +b% > 2ab

miatt a feltétel nem teljesiilne. Tehat a és b koziil legalabb az egyik nem nagyobb 1-nél.

Szimmetria okok miatt feltehetjiik, hogy b < 1. Ha a < 1 is fennall, akkor nyilvan a® 4+ b® < a +b. Ezt a pozitiv
a + b mennyiséggel osztva kapjuk, hogy a? — ab + b® < 1, ami ekvivalens a bizonyitando6 egyenl6tlenséggel.

Ha pedig a > 1, akkor a® + b® = 2ab < a? + b?. Ezt felhasznalva

ala—1)<a*(a—1)=a*>—a®> <b* —b* =b*(1 — b) < b(1 - b),

ahonnan a® + b? < a + b kovetkezik. Tehat ebben az esetben is eljutunk az a® + b® < a + b egyenl6tlenségre, ahonnan
most a® + b < 1 + ab adodik.
A fentiekbdl az is kideriilt, hogy egyenléség pontosan az a = b = 1 esetben all fenn.



