Megoldas. Elgszor bizonyitsuk be, hogy egy konvex négyszoget a két kozépvonala olyan négyszogekre oszt, melyek
koziil a két-két szemkozti teriiletének Osszege egyenls. Tekintsiink egy konvex négyszoget és hiizzuk be a kézépvonalait,
valamint a kézépvonalak metszéspontjat a csicsokkal 6sszekots szakaszokat.
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Az F5 pont a DC' szakasz felez6pontja, ezért DFs = F3C. A DF3K és F3CK haromszogek K cstccesal szemkozti
oldalai egy egyenesre esnek és egyenls hosszuak, és K cstucsuk egybeesik (ezért a magassaguk egyenls), igy teriletiik
egyenld. Ugyanez elmondhaté a DFy K és az Fy K A; az AKF és az Fy K B, valamint az Fo K B és az F5 K C hdromszo-
gekrdl is. igy a kovetkezgket kapjuk: Tprx = Tryek, Iprak = TrxA, Tr kB = Takr,, ITrkB = TrKkC- Osszeadva:

Tprmx +Iprx +TrxkB + TRk = Trox + Trixa +Takr +Trkc,

Tprxr, + TxmBr = Trarmx + TkrCFss

és ezt akartuk belatni.

Most tekintsiik a teljes sakktablat. Ismeretes, hogy a konvex négyszogek kozépvonalai (az dbrdan FI és K H) felezik
egymast. Vagyis az O pont az F'I és a K H szakasznak is felezGpontja. Tekintsiik az AFID négyszoget. Ennek KO az
egyik, EJ pedig a méasik kézépvonala. Mivel a kdzépvonalak felezik egymést, a P pont a KO és az EJ szakasznak is
felez6pontja. Hasonl6é okokbol az N pont az FO és az LG szakaszok kozos felezGpontja. Ebbdl pedig kovetkezik, hogy
az AFOK négyszoghen az M pont lesz az LN és a PFE szakaszok felezGpontja, hiszen azok a négyszog kozépvonalai.

Hasonl6 gondolatmenetek egymas utani alkalmazasaval megkapjuk, hogy az Gsszes belsé osztépont nyolcadolépont.
Ez pedig azt jelenti, hogy példaul az AFOK négyszogben a 2 x 2-es sakktablacskéak is a kézépvonalaik mentén lettek
felosztva, tehat a felosztasukkor keletkezett szemkozti negyedeik, azaz a fehér és fekete negyedek teriiletének Gsszege
egyenld.

Mivel a nagy sakktabla 16 ilyen kis tablacskabol épiil fel és ezekben a fekete és fehér négyszogek teriilete megegyezik,
azért ez igaz a nagy sakktablara is.

Ezzel az allitast bebizonyitottuk.



