Megoldas. Jeloljik a haromszog csicsait és szogeit a szokasos modon A, B, C, illetve «, 3, v-val, a beirt kor
kozéppontja legyen O, a hozzairt korok kozéppontjai pedig O 4, Op és Oc¢. Tudjuk, hogy a beirt kér kdzéppontja a ha-
rom belsd, a hozzairt korok kozéppontjai pedig két kiils6 és egy bels6 szogfelez6 metszéspontjai. Mivel egy haromszog

barmely csiicsdhoz tartozo kiilsé és belss szogfelezsk
merdlegesek egymésra, AOy L OpO¢, BOp 1. O40¢ és CO¢c L. OpOy4. Tehat az AO 4, BOp és CO¢ szakaszok

az O 20p0¢ haromszog magassagszakaszal, igy az A, B és C pontok e haromszog magassagvonalainak talppontjai,
vagyis a rajtuk atmend kor (ami egyuttal az ABC haromszog koriilirt kore) az O 4OpO¢ haromszoég Feuerbach-kore.
Ismert, hogy barmely haromszog Feuerbach-korének sugara éppen fele a haromszog koré irhaté kor sugaranak, ezért
az O40p0¢ haromszog koré irhatoé kor sugara R = 2 egység.

A hozzairt korok koézéppontjainak szimmetrikus szerepe miatt nyilvan elegends azt meghataroznunk, hogy az
0 40p tavolsag milyen értékeket vehet fel. Az altalanositott szinusztétel szerint O 4Op = 2Rsin OpOc 04, ezért az
OpO0c04< lehetséges értékeit kell meghataroznunk. Mivel

ABO¢c< = OgBO¢c< — OgpBA< = 90° — OBA<« = 90° — g,

és ugyanigy kapjuk, hogy BAOc< = 90° — a/2,
OpO0c0a< = AOcB< = 180° — (ABO¢c< + BAOc<) =

— 180° — ((900—§)+(90°—%)> - a;rﬁ.

Vagyis
040p = 4sin a—;—ﬁ'

Az ABC héaromszogben a «y szog tetszbleges 0° és 180° kozti értéket felvehet, ezért (o + 3)/2 tetszlleges szog
lehet 0° és 90° kozt, vagyis szinusza tetszéleges 0 és 1 kozti értéket felvehet. Tehat az egységsugart korbe irt harom-
sz0g két hozzairt kore kdzéppontjanak tavolsaga 0-nal nagyobb, de 4-nél kisebb, a haromszog megfelels valasztasaval
pedig elérhets, hogy ha 0 < d < 4 tetszbleges érték, akkor legyen két olyan hozzéirt kore a haromszognek, amelyek
kozéppontjainak tavolsaga éppen d.



