Megoldas. A p(z) fliggvény nem lehet konstans. Indirekt tegyiik fel, hogy a p(x) konstans. Mivel zérushelye van,
azért csak a p(z) = 0 lehet, ekkor ¢(z) = p(z + 1) = 0 ugyan péaros, de nincs lokalis maximumbhelye a feltétellel
ellentétben. Igy igazoltuk, hogy p(z) nem lehet konstans.

A p(x) fiiggvény zérus- és egyben minimum helyei az 21 = —3, és 29 = 5. A két gyok ismeretében felirhatjuk a
gyoktényezGs alakjat:

p(z) = (z + 3)(z — 5)(az® + bz +c).
Mivel a p(x) fliggvénynek két minimum helye van, azért legalabb negyedfoki. Masodfoka és harmadfokd nem lehet,
mert ezeknek legfeljebb egy minimumbhelye van. Ebbdl kovetkezik, hogy a # 0.
Irjuk fel a g(x) = p(z + 1) polinomot:

gx) =plx+1)=[ale + 1> + bz + 1)+ (@ +1+3)(z+1-5) =

= (a2® + (2a+ bz +a+b+c)(z+4)(z—4) =
= [ax2+(2a+b)x+a+b+6}($2—16)-

Tudjuk, hogy a p(z + 1) polinom péros, amibdl kovetkezik, hogy az xo gyokkel egyiitt a —zg is gyoke, ezért

ar’ + (2a+ bz +a+b+c=a(2® —23),

és innen 2a +b =0, g(z) = a(2® — 23) (z° — 16). A feltétel szerint a g(z)-nek =4 minimumbhelye is; ez csak gy lehet,

hogy xg = +4, igy q(z) = a(ar:2 — 16)2. Ennek x = 0-ban van lokalis maximum helye, ezért a lokalis maximumanak
értéke 256 = ¢(0) = a - 16%, azaz a = 1.
A keresett p(z) polinom pedig a kovetkezo:

p(x)=q(x—1) = [(x+3)(z — 5)]2 = (2* — 22— 15)2 =
=" — 42° — 262 + 60z + 225.



