Az dbra jelolései alapjan a BC egyenes felezi az Aj As szakaszt az E pontban, mivel az F pontnak mindkét korre
vonatkozd hatvanya:

EC-EB = AE? = A,E? = d2.

Hasznaljuk a kovetkezd jeloléseket:
EC=0b,, EB=0b,, AC=c, A1B=cy, AyC=c3, A3B=cy.
Irjuk fel a koszinusztételt az A;CE, A BE, AyCE, Ay BE haromszogekre:
e} = a® + b} — 2ab; cosy,
c3 = a® + b3 — 2aby cos 7,
c3 = a® + b? — 2ab; cos (180° — ) = a® + b? + 2ab; cos 7,

c3 = a® + b3 — 2aby cos (180° — ) = a? + b3 + 2aby cos 7.

A bizonyitando allitas az uj jelolésekkel: “2_a
C1 C3
Emeljiik négyzetre mindkét oldalt:
2 2
C—g = C—;L, majd helyettesitsiik be a koszinusz tétellel kapott kifejezéseket:
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a® + b3 — 2abycosy  a® 4 b3 + 2aby cosy
a? + b3 —2aby cosy a2 + b? + 2ab; cosy’

A nevezskkel beszorozva és rendezve a kovetkez egyenlethez jutunk:
4a3by cosy + 4ab1b§ cosy — 4a®by cosy — 4ab§b2 cosvy = 0.

Ezutan oszthatunk 4a-val, mivel az nem lehet 0 (kiilonben csak egy érintési pont lenne, és nem lennének metszéspon-
tok). A cosy-val is tudunk osztani, mivel cosy = 0 esetén v = 90°, ami azt jelenti, hogy A1 BAs és A;CAs egyenld
szart haromszogek, és az egyenld szarak miatt nyilvanvaldan teljesiil az allitas. Igy azt kell belatnunk, hogy

a®by 4 b1b2 — a®by — b3by = 0.
Szorzatta alakitva:

a2(b1 — bg) — blbz(bl — bz) = (a2 — blbg)(bl — bg) =0.

Itt a® — biby = 0 mindig teljesiil, mivel a® = byby igaz az FE pont korre vonatkoz6 hatvanya miatt. Tehat, mivel
ekvivalens atalakitdsokat hajtottunk végre, a feladat allitasa igaz.



