Megoldas. A sikok elhelyezkedése szerint harom eset lehetséges:

I. A harom sik mindegyike T' ugyanazon lapjaval parhuzamos. Ekkor négy téglatest keletkezik, vagyis ez nyilvan
nem lehetséges.

IT. A harom sik koziil kett6 T ugyanazon lapjaval, a harmadik sik pedig T egy masik lapjaval parhuzamos. Ekkor
hat téglatest keletkezik, vagyis ez az eset sem lehetséges.

ITI. A héarom sik ko6ziill mindegyik 7" masik lapjaval parhuzamos. Ekkor valoban nyolc téglatest keletkezik, tehat
csak ez az eset lehetséges.

Jeloljiik T egy csucsat A-val, és legyenek T élei a, b és c hossziak. A harom sik elhelyezkedését a téglatesthez
képest harom ismeretlennel jellemezhetjiik. A sikok koziil az egyik mergleges T' a hosszu éleire, vagyis ha x-szel jeloljiik
a téglatest A csticsdnak és a siknak a tavolsagat, akkor ez egyértelmien meghatarozza a sikot. Ugyanigy jeloljiik rendre
a masik két (T-nek a b, illetve ¢ hosszu éleit metsz6) sik tavolsagat az A csicstol y-nal, illetve z-vel.

A kis téglatestek szinezésénél nyilvan mindegy, hogy az A csicsnal talalhatéd téglatestet milyen szintire szinezziik,
igy legyen ez a téglatest fekete. Ennek a téglatestnek az oldalai z, y és z hosszuak, vagyis térfogata xyz. Az Gsszes kis
téglatest éleit és szinét ismerjiik, vagyis felirhatjuk térfogatukat. Igy a fekete részek térfogatanak osszege: xyz + (b —
y)(c—2) + (a — x)y(c — 2) + (a — x)(b — y)z, és a fehér téglatestek Ossztérfogata: (a — z)(b — y)(c — 2) + (a — z)yz +
x(b—y)z + xy(c — z); mivel a fekete téglak térfogatanak Gsszege egyenls a fehér téglak térfogatanak Gsszegével, a két
térfogatosszeg kiillonbsége 0, azaz:

(zyz+z(b—y)(c—2)+ (a—2)y(c—2) + (a — 2)(b— y)z) —
—((a—2)(b—y)(c—2) + (a— @)yz+2(b — y)= + ay(c — 2)) = 0,
(bex + acy — 2cay + abz — 2bxz — 2ayz + 4:Eyz) —

— (abc — bex — acy + 2cxy — abz + 2bxz + 2ayz — 4:Eyz) =0,

— abc + 2abz + 2acy — 4ayz + 2bcx — 4bxz — dexy + 8xyz = 0,
abc — 2abz — 2acy + 4ayz — 2bcx + 4bxz + 4dexy — 8xyz = 0,
a(be — 2bz — 2cy + 4yz) — 2x(be — 2bz — 2cy + 4yz) = 0,

(a — 2z)(bc — 2bz — 2cy + 4yz) = 0,

(a —2z)(b—2y)(c —22) = 0.

b

Ez pontosan akkor teljesiil, ha z = g, vagy y = > vagy z = g, tehat a sikok koziil legalabb az egyik felezi T-t.



