Tekintsiik a feladatot megoldottnak. Az ABC' egyenlGszara haromszog BC és AC szarainak felezGpontja legyen F'
illetve G, a haromszog sulypontja pedig S (1. dbra). Felhasznalva, hogy a stlypont harmadolja a stlyvonalakat,
valamint azt, hogy egyenlszara haromszégben a szarakhoz tartozoé silyvonalak is egyenlék, kapjuk, hogy
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Ezek alapjan ha adott az AF stlyvonal, tovibba a C AF szog, akkor a szerkesztést a kovetkezé modon végezhetjiik.
Felvessziik az AF szakaszt és megszerkesztjiik ennek F-hez kozelebbi harmadolopontjat, ami megegyezik S-sel. Ezutan
az AF félegyenessel az adott « szOget bezard f félegyenest inditunk A-bol (erre két lehetség van), ezen kell lennie
a G és C pontoknak. Mivel G az S kozéppontu SF sugara k koron is rajta van, f és k kozos pontjaként megkapjuk
G-t. Ezutédn a GS szakasz S-en tali meghosszabbitdsara GS kétszeresét felmérve kapjuk B-t. Végil az AG és BF
egyenesek metszéspontja adja a haromszog C' cstcsat.
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Az igy szerkesztett haromszog szimmetrikus az A B szakasz felez6merdlegesére, ezért egyenlGszara. Az is nyilvanvalo,
hogy CAF< = CBG< = «. Ha bevezetjitk az AGS< = S jelolést, akkor BGC'< = 180° — 3, igy a szinusztételt az
AGS és a BGC haromszogekben felirva kapjuk, hogy

1 GS  sina sin «v cG

2 SA  sinB sin(180°—pB) BC’

Ezért CG fele olyan hosszd, mint a haromszog szarai, vagyis G oldalfelez6pont. Akkor viszont a szimmetria miatt F’
is az, tehat AF valoban sulyvonala a szerkesztett ABC haromszognek.

A megoldasok szama k és f kozos pontjainak szamatol fligg. A szimmetria miatt a két félegyenes koziil elég az
egyiket tekinteniink. Ha az A pontbol a k korhoz huzott egyik érint6 érintési pontja E (2. dbra), akkor az AES
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a > 30° esetén a feladatnak nincsen megoldasa. Ha o = 30°, akkor egy megoldés van, ha pedig 0° < « < 30°, akkor
két kiilonb6z6 megoldast kapunk.

derékszogl haromszogben sin FAS< = azaz az érint6 az AF félegyenessel 30°-0s szOget zar be. Ezért



