Megoldas. Jelolje a PA; atmérgji kort k; (i = 1,2, 3). Legyenek a P ponthol az A;As, AsAs, AsA; oldalakra
bocsatott merélegesek talppontjai rendre B3, By, By az dbra szerint.

A megfelels korok masodik metszéspontja minden esetben a B; pont. Igazoljuk ezt példaul a Bs pontra: az A; P
és Ao P a kq, illetve ko korok atmérsi; Bs a P-bdl allitott merdleges talppontja az A; As oldalon, igy mindkét kérnek
pontja a Thalesz-tétel miatt.
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Irjuk fel az A; pont ks korre vonatkozo hatvanyat kétféleképpen:
A\T? = A1 B3 - A1 As.

A t6bbi korre is felirva ugyanezt latjuk, hogy

AoT? = AyBy - AxAs,
A3T32 - A3B2 . A3A1.

Most irjuk fel a PA;Bs, a PAsB; és a PAsBy haromszogekre a Pitagorasz-tételt:

(1) PA? = PB3 + A, B3,
(2) PA3 = PB? + A>B7,
(3) PA2 = PB2 + A3B3.

Ezutan pedig a PB3As haromszogre irjuk fel a Pitagorasz-tételt, de kicsit masképpen, az el6z6 adatokra tamaszkodvas:
PB% + (AlAg — AlB3)2 = PA%
Ezt kifejtve latjuk, hogy a kétszeres szorzat a kordbbiak alapjan 2 - A1T12—re cserélhetd.

PB3 + AjA3 —2-AjAy- A1 B3 + A B3 = PA3,
(4) PB3 + AjA; —2- A\T? + A B; = PA3.

Ugyanilyen médon kapjuk a PBy Az és PByA; haromszogekre, hogy

(5) PB} + Ay A3 — 2. AyT3 + AyBY = PAZ,
(6) PB3 + A3A —2- A3T§ + A3 B3 = PAT.

Most adjuk Ossze az (1)—(6) egyenleteket:

PA? + PAZ + PA2 + PB2 + AjA5 —2- A\T? + A\B: + PB} +
+ AgAZ — 2. AoT} + AyB? + PB3 + A3A? —2- A3T? + A3B2 =
= PB3 + A\B2 + PB} + AyB? + PB3 + A3B3 + PA% + PA3 + PA%,

majd végezziik el a lehetséges egyszertsitéseket:
AlAg + A2A§ + A3A% = 2(A1T12 + A2T22 + A3T32),

ezzel éppen a bizonyitando allitast kapjuk.



