Megoldas. Az els6 néhany érték kiszamolasaval megsejthets, hogy ha n > 1, akkor a,, = (n — 1)(n — 3) ... (azaz

asi, = (2k —1)(2k — 3) - 5-3 - 1, illetve agr+1 = 2k(2k — 2)...-6 -4 - 2). Teljes indukcioval belatjuk, hogy ez valoban
igy van.
i) Az n = 2,3,4 esetén ez nyilvinvaléan igaz, hiszen a9 = 1, as = 2,

2.1+ 1!
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i1) Tegyiik fel, hogy az allitds n + 2-ig igaz; ekkor a,120 = (n+ 1)(n — 1)..., apt1 = n(n — 2)..., valamint
an = (n—1)(n —3).... Ezek felhasznalasaval belatjuk a feladat allitasat n + 3-ra:

Ant20n+1 + 1!

Ap4+3 = a
n

Vegyiik észre, hogy az indukcios feltevés miatt

pt2Gnt1 = ((n—|—1)(n—1)...)-(n(n—2)...):
=n+1ln-n-1)-(n—2)-...-4-3-2-1=(n+1),

tehat
C(n+D)+nl (n+1nl4+1-n!
nts = an - an B
~ (n+2nn-1)(n—-2)(n—-3)...4-3-2-1
N (n—=1)(n—-3)... N

=n+2nn-2)(n—4)-....
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Megjegyzés. Lényegében ugyanigy bizonyithattuk volna teljes indukciéval, hogy ant+1 = %, ebbdl is egyszerten kovetkezik,

hogy
an=Mm—-1)(n—-3)....



