I. megoldas. 1. Az egyenlet mindkét oldalat zart alakra hozzuk az (Hermite-féle)
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azonossag felhasznéalasaval, ahol k pozitiv egész, x pedig tetsz6leges valds szam. Ezt példaul a kovetkezSképpen lat-
hatjuk be. Mivel minden m egészre és y valos szamra [y +m] = [y] + m, az azonossagot elég arra az esetre bizonyitani,

amikor 0 < x < 1. Ekkor az 8sszeg minden tagjara 0 < [z + 1} < 2, igy a bal oldal értéke azoknak az i indexeknek
a szama, amelyekre (0 <i < k—1és) [z + %] =1, azaz r + 72 1. Az utobbi egyenlStlenség atrendezve: kx > k — i.
Ez annyi i-re teljesiil, amennyi szam az 1,2, ...,k szamok koziil nem nagyobb kx-nél, az pedig éppen [kx].

2. Térjiink ra a feladatbeli egyenletre:
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Az Hermite-azonosség felhasznalasaval:
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Mivel a és b szerepe egyenértéki, feltehets, hogy a < b. Ha a = b, akkor trivialis moédon végtelen sok (minden) n-re
teljesiil az egyenlet. A tovabbiakban legyen a < b. Mivel n = 0 nyilvan megoldas, az egyenlet pozitiv egész megoldésait

szamoljuk meg. Ilyen biztosan nem létezik, ha a = 1, ezért feltessziik, hogy a > 2. Az n > 0 pontosan akkor megoldas,
ha van olyan ¢ (nemnegativ) egész szam, amelyre
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Ilyen n csak akkor létezik, ha tb < at +a — 1, vagyis t < e := [Z |. Minden ilyen ¢-re a megoldasok szama éppen
—a

a pozitiv egészek szama tb-t6l at +a — 1-ig, tehat ¢t = 0 esetén a — 1, egyébkent pedig (at+a—1)—(tb—1) = t(a—b) +a.
Tehat 2 < a < b esetén a megoldasok szama

1+(a—1)+2(t(a—b)+a) :#(2a+e(a—b)).
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II. megoldas. Ezuttal is feltesziik, hogy a < b. Az egyenlet bal oldalan a tagok szdma a, a jobb oldalon pe-

dig b. A bal oldalon az (a — i)-edik tag [n T (e
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[M], hiszen n + (a — i)b < n + (b — i)a. Mivel mindkét sszeg tagjai nemnegativak, a bal oldali dsszeg

! }, ami legfeljebb akkora, mint a jobb oldalon a (b — i)-edik tag,

a
legfeljebb akkora, mint a jobb oldali. Egyenléség tehat csak ugy allhat fenn, ha minden 0 < ¢ < a — 1-re
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a jobb oldali 6sszeg fennmaradé
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tagjainak értéke pedig nulla. Ez utobbi feltétel azt jelenti, hogy koziiliik a legnagyobb, [7} nulla, azaz
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ezért mindegyik egészrész vagy 1 vagy 0. Igy n pontosan akkor megoldas, ha létezik olyan 0 < i < a — 1, amelyre
a bal oldalon az els6 a — ¢ — 1 tag nulla, a tébbi 1, mig a jobb oldalon az els6 b — ¢+ — 1 tag nulla, a tébbi pedig 1.



Figyelembe véve a két oldal tagjainak egymashoz viszonyitott nagysigéit és azt, hogy mindkét Osszegben a tagok
novekvs sorrendben kovetik egymast, ez pontosan akkor kovetkezik be, ha

n+(a—z)b>1> n+(b—i—1a

— > — azaz (14 1)a > n >ib.
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Csak akkor van e feltételt kielegits n, ha (i + 1)a > ib, vagyis i < [Z—} = e. llyenkor — adott i-re — (i + 1)a — 1 —
—a

(ib—1) = (i + 1)a — ib darab n felel meg. Tehat az egyenlet nemnegativ egész megoldasainak szama

> (i+1)a—ib= %((e—l—%a—eb).
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